
มหาวทิยาลัยราชภฏัสวนสุนันทา
คณะครุศาสตร์ สาขาคณิตศาสตร์

ข้อสอบปลายภาคเรียนทีÉ 2 ปีการศึกษา 2558
รหสัวชิา ชืÉอวชิา วันเวลาสอบ คะแนนเตม็
MED1403 แคลคลูสั 2 สําหรับครู เวลา 9:00 - 12:00 100 คะแนน

วนัพธุทีÉ 4 พฤษภาคม 2559 30%

ชืÉอ-สกุล....................................................................... รหสันักศึกษา.................................... หมู่เรียน...............

คาํชี Êแจง

1. ข้อสอบมีทั Êงหมด 12 หน้า จาํนวน 10 ข้อ

2. เขียนชืÉอ-สกลุ รหสันกัศกึษา และตอนเรียนด้วยตัวบรรจงลงในข้อสอบทุกหน้า

3. ห้ามใช้ เครืÉองคํานวณ และอปุกรณ์สืÉอสารทกุชนิดในขณะสอบ
4. ไม่อนุญาตให้นําเอกาสารการเรียน ตําราเรียนทกุชนิดเข้าห้องสอบ
5. ห้ามนําข้อสอบออกจากห้องสอบโดยเดด็ขาด
6. หากมีการทุจริตในการสอบ จะได้รับการลงโทษตามระเบียบของมหาวิทยาลยั

ลงชืÉอ

........................................

อาจารย์ผู้สอน อ.ดร.ธนชัยศ จําปาหวาย

ข้อทีÉ 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 รวม
คะแนน

หน้า 1 จาก 12
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ชืÉอ-สกุล..................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน....................

กําหนดให้
∫

tanx dx = ln | secx|+ C

∫
cotx dx = ln | sinx|+ C

∫
secx dx = ln | secx+ tanx|+ C

1. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Êโดยไมต้่องแสดงวิธีทํา (ข้อละ 1 คะแนน รวม 10 คะแนน)
1.1 กําหนดให้ f(x, y) = xy2 + x2y จงหา fx(1, 1) + fy(1, 1)

1.2 กําหนดให้ f(x, y) =
x2 − y2

x− y
เมืÉอ x ̸= y จงหา ∂f

∂x + ∂f
∂y

1.3 ให้ f(x, y) = xexy จงหา fxx(0, y)

1.4 จงหาคา่ของ
∫ 1

0

∫ 1

0
xy dxdy

1.5 ถ้า y = Ax2 + 1 เป็นผลเฉลยเฉพาะของสมการเชิงอนพุนัธ์ y′ = 2x จงหาคา่ของ A

จงจบัคูส่มการในระบบเชิงขั Êวในแตล่ะข้อตอ่ไปนี ÊกบักราฟทีÉกําหนดให้
1.6 r = 3 sin 3θ

1.7 r = 3 cos θ

1.8 r = 2 + 2 cos θ

1.9 r = 1− 2 sin θ

1.10 r = 3 cos 4θ
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ชืÉอ-สกุล............................................................................. รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน.................

ข้อ 2 ถงึ 10 จงแสดงวธีิทาํโดยละเอียด

2. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 5 คะแนนรวม 10 คะแนน)

2.1 กําหนดให้ f(x, y) = arctan( yx) จงหา ∂2f

∂x2

2.2 กําหนดให้ f(x, y) = ln
(
x+ y

x− y

)
จงหา ∂2f

∂x∂y
ขณะทีÉ (x, y) = (1, 0)

หน้า 3 จาก 12
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ชืÉอ-สกุล................................................................................ รหสันักศกึษา......................................... หมู่เรียน...............

3. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 4 คะแนน รวม 8 คะแนน)
3.1 กําหนดให้

f(x, y) =

{
x2+y2

x−y เมืÉอ x ̸= y

0 เมืÉอ x = y

จงหา fx(0, 0) และ fy(0, 0)

3.2 กําหนดให้ f(x, y) = 1
2x

2 + xy − y2 − 3y จงหาคา่ของ x และ y ทีÉทําให้ ∂f

∂x
= 0 และ ∂f

∂y
= 0

หน้า 4 จาก 12
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ชืÉอ-สกุล................................................................................ รหสันักศกึษา......................................... หมู่เรียน...............

4. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 5 คะแนนรวม 10 คะแนน)

4.1 กําหนดให้ f(x, y) = xy + yex และ x = r cos θ และ y = r sin θ จงหา ∂f

∂r
และ ∂f

∂θ

4.2 กําหนดให้ z = f(u, v) และ u = x+ y และ v = x− y จงหา ∂2z

∂x2
+

∂2z

∂y2

หน้า 5 จาก 12
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ชืÉอ-สกุล................................................................................ รหสันักศกึษา......................................... หมู่เรียน...............

5. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 5 คะแนนรวม 10 คะแนน)

5.1 จงหาพื ÊนทีÉทีÉปิดล้อมด้วยกราฟ r = 3 sin 4θ บนชว่ง [0, 2π]

X

Y

5.2 จงหาพื ÊนทีÉทีÉปิดล้อมด้วยกราฟ r = 2− sin 5θ บนช่วง [0, 2π]

X

Y

หน้า 6 จาก 12
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ชืÉอ-สกุล................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน...............

6. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 5 คะแนน รวม 10 คะแนน)

6.1 จงหาคา่อินทริกรัล
∫ 2

1

∫ 2

1

(
x+ y

x

)
dxdy

6.2 จงหาคา่อินทริกรัล
∫ 1

0

∫ π
2

0
θ cos(rθ) dθdr

หน้า 7 จาก 12
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ชืÉอ-สกุล................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน...............

7. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 6 คะแนน รวม 12 คะแนน)

7.1 จงหาคา่อินทริกรัล
∫ 1

0

∫ 1

x2

(x+ y)2 dydx

7.2 จงหาคา่อินทริกรัล
∫ 2

0

∫ 2

y
ex

2
dxdy
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8



ชืÉอ-สกุล................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน...............

8. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (คะแนนรวม 13 คะแนน)

8.1 จงเปลีÉยนอินทริกรัลสองชั Êน
∫ 1

−1

∫ √
1−x2

0
xex

2+y2 dydx ให้อยูใ่นระบบเชิงขั Êว (3 คะแนน)

X

Y

−2 −1 0 1 2

1

2

8.2 จงเปลีÉยนอินทริกรัลสองชั Êน
∫ 3π

4

π
4

∫ csc θ

0
r cos2 θ drdθ ให้อยูใ่นระบบพิกดัฉาก (3 คะแนน)

X

Y
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ชืÉอ-สกุล......................................................................... รหสันักศึกษา..................................... หมู่เรียน...............

8.3 จงหาคา่ของอินทริกรัล
∫ √

2
2

0

∫ √
1−x2

x
ex

2+y2 dydx (7 คะแนน)

X

Y

−2 −1 0 1 2

1

2
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ชืÉอ-สกุล................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน...............

9. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 4 คะแนนรวม 12 คะแนน)

9.1 จงหาผลเฉลยทัÉวไปของสมการเชิงอนพุนัธ์
(
x+ 1

y

)
dx−

(
x

y + 1

)
dy = 0

9.2 จงหาผลเฉลยทัÉวไปของสมการเชิงอนพุนัธ์ (xy2 + x3)dx+ (x2y + y3)dy = 0

9.3 จงหาผลเฉลยเฉพาะของสมการเชิงอนพุนัธ์ (2x sin y+ cosx)dx+(x2 cos y+2y)dy = 0 เมืÉอ y(0) = 1
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ชืÉอ-สกุล................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน...............

10. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 4 คะแนนรวม 12 คะแนน)

10.1 จงหาผลเฉลยทัÉวไปของสมการเชิงอนพุนัธ์ (x2 − y2 + 1) dx− xy dy = 0

10.2 จงหาผลเฉลยทัÉวไปของสมการเชิงอนพุนัธ์ cosxdy
dx

+ y sinx = 1

10.3 จงหาผลเฉลยเฉพาะของสมการเชิงอนพุนัธ์ x
dy

dx
+ y = x2y2ex เมืÉอ y(1) = 1

e+1
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