
มหาวทิยาลัยราชภฏัสวนสุนันทา
คณะครุศาสตร์ สาขาคณิตศาสตร์

ข้อสอบกลางภาคเรียนทีÉ 2 ปีการศึกษา 2558
รหสัวชิา ชืÉอวชิา วันเวลาสอบ คะแนนเตม็
MED1403 แคลคลูสั 2 สําหรับครู เวลา 9:00 - 12:00 100 คะแนน

วนัศกุร์ทีÉ 18 มีนาคม 2558 30%

ชืÉอ-สกุล....................................................................... รหสันักศึกษา.................................... หมู่เรียน...............

คาํชี Êแจง

1. ข้อสอบมีทั Êงหมด 14 หน้า จาํนวน 13 ข้อ

2. เขียนชืÉอ-สกลุ รหสันกัศกึษา และตอนเรียนด้วยตัวบรรจงลงในข้อสอบทุกหน้า

3. ห้ามใช้ เครืÉองคํานวณ และอปุกรณ์สืÉอสารทกุชนิดในขณะสอบ
4. ไม่อนุญาตให้นําเอกาสารการเรียน ตําราเรียนทกุชนิดเข้าห้องสอบ
5. ห้ามนําข้อสอบออกจากห้องสอบโดยเดด็ขาด
6. หากมีการทุจริตในการสอบ จะได้รับการลงโทษตามระเบียบของมหาวิทยาลยั

ลงชืÉอ

........................................

อาจารย์ผู้สอน อ.ดร.ธนชัยศ จําปาหวาย

ข้อทีÉ 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 รวม
คะแนน

หน้า 1 จาก 14
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ชืÉอ-สกุล..................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน....................

1. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Êโดยไมต้่องแสดงวิธีทํา (ข้อละ 1 คะแนน รวม 10 คะแนน)

1.1 กําหนดให้ u⃗ = ⟨1,−2, 3⟩ และ v⃗ = ⟨2,−1, 1⟩ จงหา ∥u⃗− 2v⃗∥2

1.2 จงหา cos(AB̂C) เมืÉอกําหนดให้ A(1, 2, 3), B(−2, 3, 1) และ C(0, 2, 4)

1.3 จงหาระยะทางจากจดุกําเนิดไปยงัเส้นตรง x = y = 1− z

1.4 ถ้า P (a, b,−5), Q(1, 2,−1) และ R(4,−1, 3) อยูบ่นเส้นตรงเดียวกนั จงหาคา่ a+ b

1.5 จงหาระยะทางระหวา่งระนาบ x+ y − z = 3 และ 2x+ 2y − 2z = 1

1.6 จงหาเวกเตอร์แนวฉาก (normal vector) ของระนาบทีÉขนานกบัเส้นตรง 1− x = y = z
และผา่นจดุ (0, 1, 0) และ (1, 2,−1)

1.7 ให้ F⃗ (t) =
⟨
et, t, e−t

⟩ จงหา (F⃗ ′′ · F⃗ ′)(0)

1.8 ให้ F⃗ (t) = ⟨t, 1, t⟩ จงหาคา่ของ
∫ 1

−1
|(F⃗ · F⃗ ′)(t)| dt

1.9 ให้สมการการเคลืÉอนทีÉคือ r⃗(t) =
⟨
t+ 1

t , t−
1
t

⟩ จงหาอตัราเร่งขณะเวลา t = 1

1.10 จงหาลมิิตของ lim
(x,y)→(1,1)

x3 − y3

x− y
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ชืÉอ-สกุล............................................................................. รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน.................

ข้อ 2 ถงึ 13 จงแสดงวธีิทาํโดยละเอียด
2. ให้ u⃗ = ⟨−6, 0, 3⟩ และ v⃗ = ⟨a, 1,−2⟩ ถ้า w⃗ = ⟨1, 2, b⟩ ตั Êงฉากกบัเวกเตอร์ u⃗ และ v⃗ (ข้อละ 2 คะแนน รวม 8 คะแนน)

2.1 จงหาคา่ของ ab

2.2 ถ้า θ เป็นมมุระหวา่งเวกเตอร์ u⃗+ w⃗ และ u⃗− w⃗ จงหา cos θ

2.3 จงหาภาพฉายเวกเตอร์ (vector projection) ของ u⃗+ v⃗ บน u⃗− v⃗

2.4 จงหาพื ÊนทีÉของสีÉเหลีÉยมด้านขนานทีÉมีด้านประชิดเป็น u⃗ และ v⃗
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ชืÉอ-สกุล................................................................................ รหสันักศกึษา......................................... หมู่เรียน...............

3. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 3 คะแนน รวม 9 คะแนน)
3.1 จงหาสมการอิงตวัแปรเสริม (parametric equation) และสมการสมมาตร (symmetric equation) ของเส้นตรงทีÉผา่นจดุ

(1, 3, 1) และ (−1, 2,−3)

3.2 ให้O เป็นจดุกําเนิดในปริภมิูสามมิติ และ P เป็นจดุตดัของเส้นตรง x−1 = y−2
3 = 5−z และ 2−x = y−5

2 = 4−z

จงหา ∥−−→OP∥2

3.3 จงตรวจสอบวา่เส้นตรง L1 : x−1
2 = y − 2 = z

3 และ L2 : x = 1 + t, y = 2t − 1, z = 3 − t เป็นเส้นไขว้
ตา่งระนาบ (skew line) กนัหรือไม่
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ชืÉอ-สกุล................................................................................ รหสันักศกึษา......................................... หมู่เรียน...............

4. กําหนดให้ B(8, 2, 5) และเส้นตรง L1 : x = 2 + 2t, y = 1− 3t, z = t (ข้อละ 3 คะแนน รวม 9 คะแนน)
4.1 จงหาระยะทางจากจดุ B ไปยงัเส้นตรง L1

4.2 จงหาสมการเส้นตรงทีÉผา่นจดุ B และตดัตั Êงฉากกบัเส้นตรง L1 (ตดัทีÉจดุเชิงตั Êงฉาก)

4.3 จงหาระยะทางระหวา่งเส้นตรง L1 กบัเส้นตรง L2 : x = y−1
2 = z−1

3
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ชืÉอ-สกุล................................................................................ รหสันักศกึษา......................................... หมู่เรียน...............

5. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 2 คะแนน รวม 8 คะแนน)

5.1 จงหาสมการระนาบทีÉผา่นจดุ A(1, 2,−4), B(−1, 1, 3) และ C(2,−3, 1)

5.2 จงหาสมการระนาบทีÉขนานกบัเส้นตรง L : x− 2 = y−1
2 = 1−z

2 และผา่นจดุ P (1, 1, 1) และQ(2,−1, 2)

5.3 จงหาระยะทางระหวา่งจดุ B(7,−1, 3) ไปยงัระนาบM1 : 2x+ 2y − z = 5

5.4 จงหาสมการระนาบทีÉหา่งจากระนาบM2 : 4x+ 2y − 4z = 5 เป็นระยะ 5 หน่วย
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ชืÉอ-สกุล................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน...............

6. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 2 คะแนน รวม 6 คะแนน)
6.1 จงหาสมการเส้นตรงทีÉเกิดจากการตดักนัของระนาบM1 : 3x− y + z = 3 และM2 : x− 2y − 2z = 4

6.2 จงหาสมการระนาบทีÉผา่นจดุ P (−1, 0, 3) และขนานกบัเส้นตรง L1 และ L2 ทีÉมีสมการดงันี Ê
L1 : x+ 2 = y − 1 = z−2

3 และ L2 : x = 1− t, y = −2 + 2t, z = 3t− 2

6.3 จงหาสมการระนาบทีÉผา่นจดุ A(1, 2, 3) และ B(2, 1, 3) และตั ÊงฉากกบัระนาบM : x+ y − 3z = 5
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ชืÉอ-สกุล................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน...............

7. กําหนดให้ F⃗ (t) =
⟨
et, e−t, t

⟩ จงหาคา่ตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 3 คะแนน รวม 9 คะแนน)

7.1 (F⃗ × F⃗ ′)(0)

7.2
∫ ln 2

0
(F⃗ · F⃗ ′′)(t) dt

7.3 (F⃗ · F⃗ ′ × F⃗ ′′)(t)
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ชืÉอ-สกุล................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน...............

8. ให้สมการความเร็วของการเคลืÉอนทีÉคือ V⃗ (t) =
⟨
et, e−t, cos t

⟩ เมตรตอ่วินาที (ข้อละ 2 คะแนน รวม 4 คะแนน)

8.1 จงหาสมการการเคลืÉอนทีÉ r⃗(t) ถ้ากําหนดให้ r⃗(0) = ⟨2, 1, 0⟩

8.2 จงหาอัตราเร่งขณะเริÉมต้น หรือทีÉเวลา t = 0 วินาที
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ชืÉอ-สกุล................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน...............

9. กําหนดให้ r⃗(t) =
⟨
cos(et), sin(et), et

⟩ จงหาเวกเตอร์ตอ่ไปนี Êขณะ t = ln(π4 ) (ข้อละ 3 คะแนน รวม 9 คะแนน)

9.1 จงหาเวกเตอร์สมัผสัหน่วย (unit tangent vector) หรือ T⃗ (ln(π4 ))

9.2 จงหาเวกเตอร์แนวฉากหน่วย (unit normal vector) หรือ N⃗(ln(π4 ))

9.3 จงหาเวกเตอร์ (binormal vector) หรือ B⃗(ln(π4 ))
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ชืÉอ-สกุล................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน...............

10. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 3 คะแนน รวม 6 คะแนน)

10.1 จงหาโดเมนและวาดกราฟแสดงโดเมนของฟังก์ชนั f(x, y) =
ln(y2 − x2)√
4− x2 − y2

X

Y

−3 −2 −1 0 1 2 3

−3

−2

−1

0

1

2

3

10.2 จงหาเรนจ์พร้อมวาดกราฟแสดงเรจน์ของฟังก์ชนั f(x, y) =
√

9− x2 − y2

X

Y

Z
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ชืÉอ-สกุล................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน...............

11. จงหาลมิิตตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 3 คะแนน รวม 9 คะแนน)

11.1 lim
(x,y)→(0,0)

xy + x2y

xy + xy2

11.2 lim
(x,y)→(0,1)

xex + xy

xex − x2

11.3 lim
(x,y)→(1,1)

x2 − y2 + x− y

x2 − y2 + 2x− 2y
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ชืÉอ-สกุล................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน...............

12. จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 4 คะแนน รวม 8 คะแนน)

12.1 จงแสดงวา่ lim
(x,y)→(0,0)

x2y2√
x2 + y2

= 0

12.2 จงแสดงวา่ lim
(x,y)→(0,0)

xy4

x3 + y6
ไมมี่คา่
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ชืÉอ-สกุล................................................................................... รหสันักศึกษา......................................... หมู่เรียน...............

13. จงหาตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 4 คะแนน รวม 8 คะแนน)

13.1 จงพิจารณาวา่ f(x, y) =

{
xy

x2+xy+y2
เมืÉอ (x, y) ̸= (0, 0)

0 เมืÉอ (x, y) = (0, 0)
ตอ่เนืÉองทีÉจดุ (0, 0) หรือไม่

13.2 จงหาลมิิตของ lim
(x,y)→(0,0)

x2 + y2√
x2 + y2 + 1− 1
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