
มหาวิทยาลัยราชภัฏสวนสนัุนทา
คณะครศุาสตร สาขาวิชาคณติศาสตร

ขอสอบกลางภาคเรยีนท่ี 2 ป การศกึษา 2565
รหัสวิชา ชือ่วิชา วันเวลาสอบ คะแนนเต็ม
MAC1302 แคลคลัูส ๑ เวลา 9:00 - 12:00 105 คะแนน

วันศกุร ที่ 10 กมุภาพันธ 2566 25%

ชือ่-สกลุ................................................................. รหัสนักศกึษา............................ หมูเรยีน..........

คำชี้แจง

1. ขอสอบมีท้ังหมด 12 หนา จำนวน 10 ขอ

2. เขียนชือ่-สกลุ รหัสนักศกึษา และตอนเรยีนดวยตัวบรรจงลงในขอสอบทกุหนา

3. หามใช เครือ่งคำนวณ และอปุกรณสือ่สารทกุชนดิในขณะสอบ

4. ไมอนญุาตใหนำเอกาสารการเรยีน ตำราเรยีนทกุชนดิเขาหองสอบ

5. หาม นำขอสอบออกจากหองสอบโดยเด็ดขาด

6. หากมีการทจุรติในการสอบ จะไดรับการลงโทษตามระเบียบของมหาวิทยาลัย

ขาพเจาจะปฏิบัติตามขอตกลงอยางเครงครัด
ลงชือ่ผูเขาสอบ

........................................

อาจารยผูสอน ผศ.ดร.ธนัชยศ จำปาหวาย

ขอท่ี 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 รวม
คะแนน

หนา 1 จาก 12
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

1. (10 คะแนน) จงตอบคำถามตอไปนี้โดยไมตองแสดงวิธีทำ (ขอละ 1 คะแนน)

1.1 ถา lim
x→1

f(x)− 3

x− 1
อยูในรปูแบบไมกำหนด แลว f(1) ควรมีคาเทาใด

1.2 ให f(x) =
{
x|x| เมือ่ |x| > 1

x+ |x| เมือ่ |x| < 1
จงหาคาของ lim

x→1+
f(x+ 1)

1.3 จงหาคาของ lim
x→∞

(2x+ 1)2

2(x+ 1)2

1.4 ให f(1− tanx) = sinx จงหา f ′(0)

1.5 ให f(x) = ln
(
2023

x

)
จงหา f ′(1)

1.6 ให f(x) = x2 · g(x) จงหา f ′(0)

1.7 ถา x = 2 เป นจดุสงูสดุสัมพัทธของฟงกชัน y = f(x) ซึง่มีจดุสงูสดุเพียงจดุเดียวเทาน้ัน
แลวคาใดตอไปนี้เป นไปไมได
(ก) f ′(1) = 3 หรอื (ข) f ′(2) = 0 หรอื (ค) f ′′(2) = 3

1.8 ให 2x2 + y2 = 3xy จงหา dy

dx
ทีจ่ดุ (1, 1)

1.9 จดุวิกฤตของ f(x) = x lnx มีคาเทาใด

1.10 จงหาจดุเปล่ียนเวาของฟงกชัน f(x) = 2x3 − 3x2

หนา 2 จาก 12
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

ขอ 2 ถึง 10 จงแสดงวิธีทำโดยละเอียด

2. (10 คะแนน) จงหาลิมิตตอไปนี้ (โดยไมใชกฎของโลบิตาล)

2.1 (5 คะแนน) lim
x→3

x4 − 3x3 − x+ 3

x2 − 9

2.2 (5 คะแนน) lim
x→2

√
x+ 2− 2

x2 − x− 2

หนา 3 จาก 12
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

3. (10 คะแนน) จงหาลิมิตตอไปนี้ (โดยไมใชกฎของโลบิตาล)

3.1 (5 คะแนน) lim
x→0

tan2 x+ x2

1− cosx

3.2 (5 คะแนน) จงใชทฤษฎีบทการบีบ (the Squeeze theorem) หาลิมิตตอไปนี้

lim
x→0

x2566 · sin
(
2023

x

)

หนา 4 จาก 12
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

4. (12 คะแนน) จงตอบคำถามตอไปนี้

4.1 (6 คะแนน) จงหาลิมิตของ lim
x→−∞

(
x+

√
x2 + 2x

)

4.2 (6 คะแนน) ให a และ b เป นคาคงตัวทีท่ำใหฟงกชัน f(x) =


|x+ a| − a เมือ่ x < 0

3x+ 2 เมือ่ 0 ≤ x < 1

3b+ ax2 เมือ่ x ≥ 1

มีความตอเนือ่งบนจำนวนจรงิ จงหาคาของ f(a+ b)

หนา 5 จาก 12
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

5. (10 คะแนน) จงตอบคำถามตอไปนี้

5.1 (5 คะแนน) จงหาอนพัุนธของฟงกชัน f(x) =
2

x+ 3
โดยใชบทนยิาม

5.2 (5 คะแนน) ให f, g เป นฟงกชันทีห่าอนพัุนธได โดยที่

f (ex · g(x)) = g(ex)

จงหา g′(1) เมือ่กำหนดให f(1) = f ′(1) = g(0) = g′(0) = 1

หนา 6 จาก 12
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

6. (10 คะแนน) จงตอบคำถามตอไปนี้

6.1 (5 คะแนน) กำหนดให f(x) = x lnx จงหาคาของ f (2023)(1)

6.2 (5 คะแนน) ให y = (sinx)e
x จงหา dy

dx

หนา 7 จาก 12
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

7. (10 คะแนน) จงตอบคำถามตอไปนี้

7.1 (5 คะแนน) จงหาสมการเสนสัมผัสของกราฟ
xey + yex = xy

ทีจ่ดุ (0, 0)

7.2 (5 คะแนน) จงประมาณคาของ 1√
0.99

โดยใชคาเชงิอนพัุนธ

หนา 8 จาก 12
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

8. (5 คะแนน) จงหาดานของสีเ่หลีย่มผืนผาที่มีพ้ืนที่มากทีส่ดุที่บรรจุลงในสามเหลีย่มมมุฉากที่มีดานประชดิมมุฉากท้ัง
สองดานคือ 3 และ 4 หนวย

หนา 9 จาก 12
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

9. (15 คะแนน) จงรางกราฟ f(x) =
x2 + 2

x2 + 3
และวิเคราะหกราฟโดยเติมคำตอบลงในตารางใหถกูตอง (ถาชองใดไมมีองคประกอบดังกลาวใหเติมคำวา ไมมี)

โดเมน

จดุตัดแกน X และแกน Y

สมการเสนกำกับแนวดิง่

สมการเสนกำกับแนวนอน

จดุวิกฤต

จดุเปลีย่นเวา

จดุสงูสดุสัมพัทธ

จดุตำ่สดุสัมพัทธ

f เป นฟงกชันเพิม่บนชวง

f เป นฟงกชันลดบนชวง

f มีความเวาอยูบน บนชวง

f มีความเวาอยูลาง บนชวง

หนา 10 จาก 12
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

X

Y

หนา 11 จาก 11
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

10. จงหาลิมิตตอไปนี้

10.1 (6 คะแนน) lim
x→0

xex − x2 − sinx

sinx− x

10.2 (6 คะแนน) lim
x→−∞

(
1 +

1

x

)x2

หนา 12 จาก 12
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มหาวิทยาลัยราชภัฏสวนสนัุนทา
คณะครศุาสตร สาขาวิชาคณติศาสตร

เฉลยขอสอบกลางภาคเรยีนท่ี 2 ป การศกึษา 2565
รหัสวิชา ชือ่วิชา วันเวลาสอบ คะแนนเต็ม
MAC1302 แคลคลัูส ๑ เวลา 9:00 - 12:00 105 คะแนน

วันศกุร ที่ 10 กมุภาพันธ 2566 25%

โดย ผูชวยศาสตราจารย ดร.ธนัชยศ จำปาหวาย

1. (10 คะแนน) จงตอบคำถามตอไปนี้โดยไมตองแสดงวิธีทำ (ขอละ 1 คะแนน)

1.1 ถา lim
x→1

f(x)− 3

x− 1
อยูในรปูแบบไมกำหนด แลว f(1) ควรมีคาเทาใด 3

แนวคำตอบ รปูแบบไมกำหนดคือ 0
0 นัน่คือ f(1)− 3 = 0 ดังน้ัน f(1) = 3 #

1.2 ให f(x) =
{
x|x| เมือ่ |x| > 1

x+ |x| เมือ่ |x| < 1
จงหาคาของ lim

x→1+
f(x+ 1) 4

แนวคำตอบ lim
x→1+

f(x+ 1) = f(2+) = 2(2) = 4 #

1.3 จงหาคาของ lim
x→∞

(2x+ 1)2

2(x+ 1)2
2

แนวคำตอบ จะไดวา

lim
x→∞

(2x+ 1)2

2(x+ 1)2
= lim

x→∞

4x2 + 4x+ 1

2(x2 + 2x+ 1)
= lim

x→∞

x2(4 + 4
x + 1

x2 )

2x2(1 + 2
x + 1

x2 )

= lim
x→∞

(4 + 4
x + 1

x2 )

2(1 + 2
x + 1

x2 )
=

4 + 0 + 0

2(1 + 0 + 0)
= 2 #

1.4 ให f(1− tanx) = sinx จงหา f ′(0) −
√
2

4

แนวคำตอบ จะไดวา

f ′(1− tanx) · (1− tanx)′ = (sinx)′

f ′(1− tanx) · (− sec2 x) = cosx

แทน x = π
4 จะไดวา 1− tan π

4 = 0, sec π
4 =

√
2 และ cos π

4 =
√
2
2 นัน่คือ

f ′(0) · (−2) =

√
2

2

f ′(0) = −
√
2

4
#
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1.5 ให f(x) = ln
(
2023

x

)
จงหา f ′(1) −1

แนวคำตอบ จะไดวา f(x) = ln 2023− lnx ดังน้ัน

f ′(x) = −1

x
f ′(1) = −1 #

1.6 ให f(x) = x2 · g(x) จงหา f ′(0) 0
แนวคำตอบ จะไดวา

f ′(x) = (x2)′g(x) + x2g′(x) = 2xg(x) + x2g′(x)

f ′(0) = 0 #

1.7 ถา x = 2 เป นจดุสงูสดุสัมพัทธของฟงกชัน y = f(x) ซึง่มีจดุสงูสดุเพียงจดุเดียวเทาน้ัน (ค)
แลวคาใดตอไปนี้เป นไปไมได
(ก) f ′(1) = 3 หรอื (ข) f ′(2) = 0 หรอื (ค) f ′′(2) = 3

แนวคำตอบ จะไดวา x = 2 เป นจดุวิกฤต f ′(2) = 0 โดยที่ f ′(x) > 0 เมือ่ x < 2

และมีความเวาลาง f ′′(2) < 0 ดังน้ัน (ค) เป นไปไมได #

1.8 ให 2x2 + y2 = 3xy จงหา dy

dx
ทีจ่ดุ (1, 1) 1

แนวคำตอบ พิจารณา

(2x2 + y2)′ = (3xy)′

4x+ 2yy′ = 3xy′ + 3y

แทน x = 1 และ y = 1 จะไดวา

4 + 2y′ = 3y′ + 3 −→ y′ = 1 #

1.9 จดุวิกฤตของ f(x) = x lnx มีคาเทาใด e−1

แนวคำตอบ พิจารณา

f ′(x) = x(lnx)′ + x′ lnx = x · 1
x
+ 1 · lnx = 1 + lnx = 0

จะไดวา lnx = −1 ดังน้ันจดุวิกฤตคือ x = e−1 #

1.10 จงหาจดุเปล่ียนเวาของฟงกชัน f(x) = 2x3 − 3x2
1

2

แนวคำตอบ พิจารณา

f ′(x) = 6x2 − 6x

f ′′(x) = 12x− 6 = 0

ดังน้ันจดุเปลีย่นเวาคือ x = 1
2 #

14



ขอ 2 ถึง 10 จงแสดงวิธีทำโดยละเอียด

2. (10 คะแนน) จงหาลิมิตตอไปนี้ (โดยไมใชกฎของโลบิตาล)

2.1 (5 คะแนน) lim
x→3

x4 − 3x3 − x+ 3

x2 − 9

แนวคำตอบ ลิมิตอยูในรปูแบบไมกำหนด ทำโดยการแยกตัวประกอบ

lim
x→3

x4 − 3x3 − x+ 3

x2 − 9
= lim

x→3

x3(x− 3)− (x− 3)

(x− 3)(x+ 3)

= lim
x→3

(x− 3)(x3 − 1)

(x− 3)(x+ 3)

= lim
x→3

x3 − 1

x+ 3

=
33 − 1

3 + 3
=

26

6
=

13

3
#

2.2 (5 คะแนน) lim
x→2

√
x+ 2− 2

x2 − x− 2

แนวคำตอบ ลิมิตอยูในรปูแบบไมกำหนด ทำโดยวิธีสังยคุ

lim
x→2

√
x+ 2− 2

x2 − x− 2
= lim

x→2

√
x+ 2− 2

x2 − x− 2
·
√
x+ 2 + 2√
x+ 2 + 2

= lim
x→2

(
√
x+ 2)2 − 22

(x2 − x− 2)(
√
x+ 2 + 2)

= lim
x→2

(x+ 2)− 4

(x− 2)(x+ 1)(
√
x+ 2 + 2)

= lim
x→2

(x− 2)

(x− 2)(x+ 1)(
√
x+ 2 + 2)

= lim
x→2

1

(x+ 1)(
√
x+ 2 + 2)

=
1

(3)(4)
=

1

12
#
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3. (10 คะแนน) จงหาลิมิตตอไปนี้ (โดยไมใชกฎของโลบิตาล)

3.1 (5 คะแนน) lim
x→0

tan2 x+ x2

1− cosx
แนวคำตอบ ลิมิตอยูในรปูแบบไมกำหนด ทำโดยการจัดรปูและใช lim

x→0

sinx

x
= 1

lim
x→0

tan2 x+ x2

1− cosx = lim
x→0

tan2 x+ x2

1− cosx · 1 + cosx
1 + cosx

= lim
x→0

(tan2 x+ x2)(1 + cosx)
1− cos2 x

= lim
x→0

(tan2 x+ x2)(1 + cosx)
sin2 x

= lim
x→0

( sin2 x
cos2 x + x2)(1 + cosx)

sin2 x

= lim
x→0

x2( sin2 x
x2 · 1

cos2 x + 1)(1 + cosx)
sin2 x

= lim
x→0

(
( sinx

x

)2 · 1
cos2 x + 1)(1 + cosx)

sin2 x
x2

= lim
x→0

(
( sinx

x

)2 · 1
cos2 x + 1)(1 + cosx)( sinx

x

)2
=

(12 · 1
12

+ 1)(1 + 1)

12
= 4 #

3.2 (5 คะแนน) จงใชทฤษฎีการบีบ (the Squeeze theorem) หาลิมิตตอไปนี้

lim
x→0

x2566 · sin
(
2023

x

)

แนวคำตอบ เนือ่งจาก

−1 ≤ sin
(
2566

x

)
≤ 1 ทกุ ๆ x ̸= 0

จะไดวา x2566 > 0 เมือ่ x ̸= 0 ดังน้ัน

−x2566 ≤ x2566 sin
(
2023

x

)
≤ x2566

เนือ่งจาก lim
x→0

−x2566 = 0 = lim
x→0

x2566 โดยทฤษฎีบทการบีบ (the Squeez theorem) จะไดวา

lim
x→0

x2566 sin
(
2023

x

)
= 0 #
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4. (12 คะแนน) จงตอบคำถามตอไปนี้

4.1 (6 คะแนน) จงหาลิมิตของ lim
x→−∞

(
x+

√
x2 + 2x

)
แนวคำตอบ ลิมิตอยูในรปูแบบไมกำหนด ทำโดยวิธีสังยคุ

lim
x→−∞

(
x+

√
x2 + 2x

)
= lim

x→−∞

(
x+

√
x2 + 2x

)
· x−

√
x2 + 2x

x−
√
x2 + 2x

= lim
x→−∞

x2 − (
√
x2 + 2x)2

x−
√
x2 + 2x

= lim
x→−∞

x2 − (x2 + 2x)

x−
√

x2(1 + 2
x)

= lim
x→−∞

−2x

x−
√
x2

√
1 + 2

x

= lim
x→−∞

−2x

x− |x|
√

1 + 2
x

= lim
x→−∞

−2x

x+ x
√
1 + 2

x

= lim
x→−∞

−2x

x(1 +
√

1 + 2
x)

= lim
x→−∞

−2

1 +
√

1 + 2
x

=
−2

1 + 1
= −1 #

4.2 (6 คะแนน) ให a และ b เป นคาคงตัวทีท่ำใหฟงกชัน f(x) =


|x+ a| − a เมือ่ x < 0

3x+ 2 เมือ่ 0 ≤ x < 1

3b+ ax2 เมือ่ x ≥ 1

มีความตอเนือ่งบนจำนวนจรงิ จงหาคาของ f(a+ b)

แนวคำตอบ เนือ่งจาก f ตอเนือ่งที่ x = 0 จะไดวา lim
x→0−

f(x) = lim
x→0+

f(x) ดังน้ัน

lim
x→0−

|x+ a| − a = lim
x→0+

3x+ 2

|a| − a = 2

ถา a > 0 จะไดวา 0 = a− a = |a| − a = 2 ซึง่เป นไมได ดังน้ัน a < 0 นัน่คือ

−2a = −a− a = |a| − a = 2

ฉะน้ัน a = −1

เนือ่งจาก f ตอเนือ่งที่ x = 1 จะไดวา lim
x→1−

f(x) = lim
x→1+

f(x) ดังน้ัน

lim
x→1−

3x+ 2 = lim
x→1+

3b+ ax2

5 = 3b+ a

5 = 3b− 1 ∴ b = 2

สรปุไดวา f(a+ b) = f(−1 + 2) = f(1) = 3b+ a(12) = 3(2)− 1 = 5 #
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5. (10 คะแนน) จงตอบคำถามตอไปนี้

5.1 (5 คะแนน) จงหาอนพัุนธของฟงกชัน f(x) =
2

x+ 3
โดยใชบทนยิาม

แนวคำตอบ จะไดวา

lim
h→0

f(x+ h)− f(x)

h
= lim

h→0

2

x+ h+ 3
− 2

x+ 3
h

= lim
h→0

2(x+ 3)− 2(x+ h+ 3)

(x+ h+ 3)(x+ 3)

h

= lim
h→0

(2x+ 6)− (2x+ 2h+ 6)

(x+ h+ 3)(x+ 3)h

= lim
h→0

−2h

(x+ h+ 3)(x+ 3)h

= lim
h→0

−2

(x+ h+ 3)(x+ 3)

= − 2

(x+ 3)2
#

5.2 (5 คะแนน) ให f, g เป นฟงกชันทีห่าอนพัุนธได โดยที่

f (ex · g(x)) = g(ex)

จงหา g′(1) เมือ่กำหนดให f(1) = f ′(1) = g(0) = g′(0) = 1

แนวคำตอบ โดยกฎลกูโซ

[f (ex · g(x))]′ = [g(ex)]′

f ′ (ex · g(x)) · (ex · g(x))′ = g′(ex) · (ex)′

f ′ (ex · g(x)) · (ex · g′(x) + (ex)′g(x)) = g′(ex) · ex

f ′ (ex · g(x)) · (exg′(x) + exg(x)) = g′(ex) · ex

แทน x = 0 และใช f(1) = f ′(1) = g(0) = g′(0) = 1 จะไดวา

f ′ (g(0)) · (g′(0) + g(0)) = g′(1)

f ′ (1) · (1 + 1) = g′(1)

1 · 2 = g′(1)

ดังน้ัน g′(1) = 2 #
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6. (10 คะแนน) จงตอบคำถามตอไปนี้

6.1 (5 คะแนน) กำหนดให f(x) = x lnx จงหาคาของ f (2023)(1)

แนวคำตอบ พิจารณา

f ′(x) = x(lnx)′ + x′(lnx) = x · 1
x
+ 1 lnx = 1 + lnx

f ′′(x) = −1

x

f ′′′(x) =
1

x2

f (4)(x) =
−1 · 2
x3

=
−2!

x3

f (5)(x) =
1 · 2 · 3
x4

=
3!

x4

...

f (2023)(x) =
2021!

x2022

ดังน้ัน f (2023)(1) = 2021! #

6.2 (5 คะแนน) ให y = (sinx)e
x จงหา dy

dx

แนวคำตอบ จะไดวา ln y = ex ln(sinx) ดังน้ัน

(ln y)′ = (ex)(ln(sinx))′ + (ex)′(ln(sinx))

1

y
· dy
dx

= ex · 1

sinx
(sinx)′ + ex ln(arctanx)

1

y
· dy
dx

= ex · 1

sinx
(cosx) + ex ln(arctanx)

dy

dx
= y [ex cotx+ ex ln(sinx)]

= (sinx)e
x
[ex cotx+ ex ln(sinx)] #

19



7. (10 คะแนน) จงตอบคำถามตอไปนี้

7.1 (5 คะแนน) จงหาสมการเสนสัมผัสของกราฟ

xey + yex = xy

ทีจ่ดุ (0, 0)

แนวคำตอบ หาความชันของเสนสัมผัสกราฟ โดยการหาอนพัุนธโดยปรยิาย

(xey + yex)′ = (xy)′

(xey)′ + (yex)′ = xy′ + x′y

(x)(ey)′ + (x)′(ey) + (y)(ex)′ + (y)′(ex) = xy′ + 1y

(x)(eyy′) + (1)(ey) + (y)(ex) + y′(ex) = xy′ + 1y

xeyy′ + ey + yex + y′ex = xy′ + y

แทน x = 0 และ y = 0 จะได

0 + 1 + 0 + y′ = 0 + 0

y′ = −1

ดังน้ันสมการเสนสัมผัสเสนโคงนี้ทีจ่ดุ (0, 0) มีความชัน −1 มีสมการเป น

y − 0 = −1(x− 0)

y = −x #

7.2 (5 คะแนน) จงประมาณคาของ 1√
0.99

โดยใชคาเชงิอนพัุนธ

แนวคำตอบ ให f(x) = 1√
x
= x−

1
2 แลว f ′(x) = −1

2x
− 3

2 จากการประมาณคาเชงิเสน

f(x+∆x) ≈ f(x) + f ′(x)∆x

ให x = 1 และ ∆x = −0.01 จะไดวา

f(1− 0.01) ≈ f(1) + f ′(1) · (−0.01)

f(0.99) ≈ 1−
1
2 +

(
−1

2
· 1−

3
2

)
· (−0.01)

1√
0.99

≈ 1 +
0.01

2

= 1 + 0.005

= 1.005 #
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8. (5 คะแนน) จงหาดานของสีเ่หลีย่มผืนผาที่มีพ้ืนที่มากทีส่ดุที่บรรจุลงในสามเหลีย่มมมุฉากที่มีดานประชดิมมุฉากท้ัง
สองดานคือ 3 และ 4 หนวย
แนวคำตอบ สามเหลีย่มมมุฉากทีมี่ดานประชดิมมุฉากท้ังสองดานคือ 3 และ 4 หนวย แสดงไดดังรปู

y

x

3

4− x

A

B

C

D

E

F

4

จากรปูให x แทนความกวางของพ้ืนที่ AFDE และ y แทนความยาวของพ้ืนที่ AFDE
เนือ่งจาก ∆ABC คลายกับ ∆EDC จะไดวา AB

AC
=

ED

EC
ดังน้ัน 3

4
=

y

4− x
นัน่คือ

y =
3

4
(4− x)

ให A แทนฟงกชันของพ้ืนทีข่องรปูสีเ่หลีย่มพ้ืนผา AFDE จะไดวา

A(x) = xy = x · 3
4
(4− x) =

3

4
(4x− x2)

พิจารณา A′(x) =
3

4
(4− 2x) = 0 ดังน้ัน x = 2 เป นจดุวิกฤตของ A

พิจารณาเครือ่งหมาย A′ ไดดังนี้

+

2

−

จะไดวา A (2) เป นคาสงูสดุสัมพัทธหรอืเป นคาสงูสดุ
เมือ่ x = 2 และ y = 3

2 ดังน้ันดานของรปูสีเ่หลีย่มพ้ืนผาที่มีพ้ืนที่มากทีส่ดุที่บรรจุลงในสามเหลีย่มมมุฉากที่มีดานประชดิ
มมุฉากท้ังสองดานคือ 3

2 และ 2 #
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9. (15 คะแนน) จงรางกราฟ f(x) =
x2 + 2

x2 + 3
และวิเคราะหกราฟโดยเติมคำตอบลงในตารางใหถกูตอง (ถาชองใดไมมีองคประกอบดังกลาวใหเติมคำวา ไมมี)

โดเมน R

จดุตัดแกน X และแกน Y ไมมี

สมการเสนกำกับแนวดิง่ ไมมี

สมการเสนกำกับแนวนอน y = 1

จดุวิกฤต x = 0

จดุเปลีย่นเวา x = −1, 1

จดุสงูสดุสัมพัทธ ไมมี

จดุตำ่สดุสัมพัทธ (0, 23)

f เป นฟงกชันเพิม่บนชวง (0,∞)

f เป นฟงกชันลดบนชวง (−∞, 0)

f มีความเวาอยูบน บนชวง (−1, 1)

f มีความเวาอยูลาง บนชวง (−∞,−1) และ (1,∞)

แนวคำตอบ เนือ่งจาก f(x) =
x2 + 2

x2 + 3
=

(x2 + 3)− 1

x2 + 3
=

x2 + 3

x2 + 3
− 1

x2 + 3
= 1− 1

x2 + 3

เนือ่งจาก x2 + 3 ̸= 0 จะเหน็วาไมมีเสนกำกับแนวดิง และโดเมนคือ R พิจารณา

lim
x→±∞

f(x) = lim
x→±∞

(
1− 1

x2 + 3

)
= 1

ดังน้ัน y = 1 เป นเสนกำกับแนวนอน เนือ่งจาก x2 + 2 ̸= 0 ดังน้ันไมมีจดุตัดแกน X และแกน Y จะเหน็วา

f ′(x) = −(−1)(x2 + 3)−2(2x) =
2x

(x2 + 3)2

ถา f ′(x) = 0 จะไดวา x = 0 นัน่คือเป นจดุวิกฤต พิจารณาเคือ่งหมาย f ′ ไดดังนี้

− +

0

พิจารณา

f ′′(x) =
(x2 + 3)2(2)− (2x)2(x2 + 3)(2x)

(x2 + 3)4
=

(x2 + 3)[(x2 + 3)(2)− 8x2

(x2 + 3)4

=
6− 6x2

(x2 + 3)3
=

6(1− x2)

(x2 + 3)3
=

6(1− x)(1 + x)

(x2 + 3)3

ถา f ′(x) = 0 จะไดวา x = −1, 1 นัน่คือเป นจดุเปลีย่นเวา พิจารณาเคือ่งหมาย f ′′ ไดดังนี้

− + −

−1 1

22



พิจารณาเครือ่งหมาย f ′ และ f ′′ ดังแสดงตอไปนี้

−1 0 1

f ′ − − + +

f ′′ − + + −

ฟงกชันลด
ความเวาลาง

f(−1) = 3
4

จดุเปลีย่นเวา

ฟงกชันลด
ความเวาบน

f(0) = 2
3

จดุตำ่สดุสัมพัทธ

ฟงกชันเพิม่
ความเวาบน

f(1) = 3
4

จดุเปลีย่นเวา

ฟงกชันเพิม่
ความเวาลาง

สรปุเป นกราฟไดดังนี้

X

Y

y = 1

−5 −4 −3 −2 −1 0 1 2 3 4 5

1

2
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10. จงหาลิมิตตอไปนี้

10.1 (6 คะแนน) lim
x→0

xex − x2 − sinx

sinx− x

แนวคำตอบ ลิมิตอยูในรปูแบบไมกำหนด I.F.00 จะไดวา

lim
x→0

xex − x2 − sinx

sinx− x
= lim

x→0

(xex − x2 − sinx)′

(sinx− x)′
(L’Hospital’Law)

= lim
x→0

xex + ex − 2x− cosx
cosx− 1 cosx (I.F.

0

0
)

= lim
x→0

(xex + ex − 2x− cosx)′
(cosx− 1)′

(L’Hospital’Law)

= lim
x→0

xex + ex + ex − 2 + sinx

− sinx
(I.F.

0

0
)

= lim
x→0

(xex + 2ex − 2 + sinx)′

(− sinx)′
(L’Hospital’Law)

= lim
x→0

xex + ex + 2ex + cosx
− cosx

=
0 + 1 + 2 + 1

−1
= −4 #

10.2 (6 คะแนน) lim
x→−∞

(
1 +

1

x

)x2

แนวคำตอบ จะเหน็วา lim
x→−∞

(
1 +

1

x

)x2

เป น I.F.1∞

ให y =
(
1 + 1

x

)x2

ดังน้ัน

ln y = x2 ln
(
1 +

1

x

)
lim

x→−∞
(ln y) = lim

x→−∞

ln
(
1 + 1

x

)
x−2

(I.F.
0

0
)

ln
(

lim
x→−∞

y

)
= lim

x→−∞

(ln
(
1 + 1

x

)
)′

(x−2)′
(L’Hospital’Law)

= lim
x→−∞

1
1+ 1

x

· (−x−2)

−x−3

= lim
x→−∞

1

1 + 1
x

· x

=
1

1 + 0
· (−∞) = −∞

∴ lim
x→∞

y = e−∞ = 0

ดังน้ัน
lim

x→−∞

(
1 +

1

x

)x2

= 0 #
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