
มหาวิทยาลัยราชภัฏสวนสนัุนทา
คณะครศุาสตร สาขาวิชาคณติศาสตร

ขอสอบกลางภาคเรยีนท่ี 2 ป การศกึษา 2565
รหัสวิชา ชือ่วิชา วันเวลาสอบ คะแนนเต็ม
MAC1304 ความนาจะเป นและสถิติ เวลา 17:00 - 20:00 100 คะแนน

วันอังคาร ที่ 7 กมุภาพันธ 2566 25%

ชือ่-สกลุ............................................................... รหัสนักศกึษา................................ หมูเรยีน.............

คำชี้แจง
1. ขอสอบมี 26 ขอ 14 หนา แบงออกเป น 3 ตอน ประกอบดวย

• ตอนท่ี 1 ขอสอบแบบ 5 ตัวเลือกจำนวน 10 ขอ (ขอละ 2 คะแนน รวม 20 คะแนน)
• ตอนท่ี 2 ขอสอบแบบเติมคำตอบจำนวน 10 ขอ (ขอละ 2 คะแนน รวม 20 คะแนน)
• ตอนท่ี 3 ขอสอบแบบแสดงวิธีทำจำนวน 6 ขอ (ขอละ 10 คะแนน รวม 60 คะแนน)

2. เขียนรหัสนักศกึษา และหมูเรยีนดวยตัวบรรจงลงในขอสอบทกุหนา

3. สามารถใชเครือ่งคำนวณ ยกเวนใชจากเครือ่งมือสือ่สาร

4. อนญุาตใหนำกระดาษทีเ่ขียนดวยตัวเอง 1 แผน

5. หามนำขอสอบออกจากหองสอบโดยเด็ดขาด

6. หากมีการทจุรติในการสอบ จะไดรับการลงโทษตามระเบียบของมหาวิทยาลัย

ขาพเจาจะปฏิบัติตามขอตกลงอยางเครงครัด
ลงชือ่ผูเขาสอบ

........................................

อาจารยผูสอน ผศ.ดร.ธนัชยศ จำปาหวาย

ตอนท่ี 1 ตอนท่ี 2 ตอนท่ี 3 ตอนท่ี 3 ตอนท่ี 3 ตอนท่ี 3 ตอนท่ี 3 ตอนท่ี 3 รวม
ขอ 1-10 11-20 21 22 23 24 25 26

คะแนน
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

ตอนท่ี 1 : (20 คะแนน) จงกากบาททับขอทีถ่กูตองทีส่ดุเพียงขอเดียว ขอละ 2 คะแนน

1. ขอใดกลาวไมถูกตอง

ก. ขอมลูรหัสนักศกึษาสาขาวิชาคณติศาสตร เป นขอมลูเชงิคณุภาพ

ข. ”ภาพยนต เรือ่งทิศนอย ที่นำแสดงโดย อ้ัม- พัชราภา ไชยเชื้อ ทำรายไดประจำสัปดาห 26-29 มกราคม
2566 จำนวน 6.49 ลานบาท” เป นขอมลูทางสถิติ

ค. ครลัูกษทราบมาจากแอปพลิเคชันพยากรณอากาศวาวันนี้ ”กรงุเทพมหานครจะมีอากาศเย็น และทองฟา
สดใส” ขอมลูนี้เป นขอมลูทติุยภมิู

ง. การสังเกตพฤติกรรมผูเรยีนในช้ันเรยีน ไมใชการเก็บขอมลูทางสถิติ

จ. สถิติหมายถึงตัวเลขหรอืขอเท็จจรงิเกีย่วกับเรือ่งใดเรือ่งหนึง่

2. ขอใดกลาวถูกตอง

ก. ประชากรในทางสถิติไมรวมถึงสิง่ไมมีชวิีต
ข. การเก็บรวบรวมขอมลูบางหนวยของประชากร เรยีกวาการทำสะโม
ค. ผลรายงานคะแนนสอบวิจัยของนักศกึษาฝกสอน เป นขอมลูปฐมภมิู

ง. การนำเสนอขอมลูโดยแผนภาพจดุ เป นสวนหนึง่ของสถิติเชงิอนมุาน

จ. คาเฉลีย่ของคะแนนสอบวิชาแคลคลัูส ๒ เป นสวนหนึง่ของสถิติเชงิพรรณา

3. ขอมลูจำนวนนักเรยีนที่สมัคร TCAS รอบ 1 ของคณะครศุาสตร มหาวิทยาลัยราชภัฏสวนสนัุนทา ประจำป การ
ศกึษา 2566 แสดงดังตารางตอไปนี้

สาขาวิชา ชำระคาสมัคร (คน) ไมชำระคาสมัคร (คน) รวมผูสมัคร (คน)
ภาษาไทย 377 277 654
ภาษาอังกฤษ 234 146 380
คณติศาสตร 315 183 498
วิทยาศาสตรทัว่ไป 119 86 205
การศกึษาปฐมวัย 433 386 819
สังคมศกึษา 261 181 442
เทคโนโลยีดิจิทัลเพือ่การศกึษา 34 27 61
รวม 1,773 1,286 3,059

*ขอมลูจาก กองบรกิารการศกึษา มหาวิทยาลัยราชภัฏสวนสนัุนทา ณ วันที่ 20 มกราคม 2566

ขอใดไมถูกตอง

ก. ขอมลูนี้เป นขอมลูคณุภาพ
ข. สาขาวิชาคณติศาสตรเป นอันดับ 3 เมือ่เรยีงจากจำนวนผูสมัครมากสดุ

ค. สาขาวิชาสังคมศกึษามีผูไมชำระคาสมัครเกือบ 70% ของผูสมัครท้ังหมดทีส่นใจสาขานี้

ง. สาขาทีมี่เปอรเซนตของจำนวนผูสมัครทีช่ำระคาสมัครสงูสดุคือสาขาวิชาคณติศาสตร

จ. สาขาทีมี่ผูสนใจมากสดุของคณะครศุาสตร มหาวิทยาลัยราชภัฏสวนสนัุนทา มีจำนวนมากกวา 1 ใน 4 ของ
ผูสมัครท้ังหมด
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

4. คะแนนสอบยอยวิชาสถิติถกูนำเสนอในตารางตอไปนี้

คะแนน ความถี่ ความถีส่ะสม ความถีสั่มพัทธ
1− 5 4 4 x
6− 10 y z 0.35
11− 15 w 34 t
16− 20 6 n 0.15

ขอใดตอไปนี้กลาวถูกตอง

ก. จำนวนช้ันของตารางแจกแจงความถีเ่ป นไปตามสตูรของ สตรเูกส (Sturges’s formula)

ข. ช้ันทีค่ะแนน 11-15 มีจำนวนคนมากทีส่ดุ

ค. คนทีไ่ดคะแนนมากกวา 10 มีจำนวนไมถึง 50% ของจำนวนท้ังหมด
ง. y + z = n

จ. คนทีไ่ดคะแนนมัธยฐานและฐานนยิมอยูช้ันเดียวกัน

5. แผนภาพตน-ใบทีกํ่าหนดใหแสดงคาคะแนนสอบวิชาคณติศาสตร

5 9 4 1 0
6 5 3 3
7 8 7 5

ขอใดกลาวถูกตอง

ก. คาฐานนยิมเทากับคามัธยฐาน
ข. คาเฉลีย่เลขคณติเทากับคามัธยฐาน
ค. มีอยางนอย 50% สอบไดคะแนนมากกวา 63
ง. พิสัยของขอมลูเทากับ 16
จ. คะแนนสอบวิชาวิชาคณติศาสตรมีการแจกแจงปกติ

6. อายขุองคนกลุมหนึง่ประกอบดวย 5, 8, 8, 11, 50 ป  ขอใดกลาวไมถูกตอง

ก. ไมควรใชคาเฉลีย่เลขคณติเป นตัวแทนของขอมลู

ข. ถาตัดคนทีอ่ายุ 50 ป  ออกจากกลุม ขอมลูชดุใหมจะมีการแจกแจงปกติ

ค. ขอมลูชดุนี้ไมมีคาฐานนยิม

ง. สัมประสทิธ์ิพิสัยของขอมลูชดุนี้ประมาณ 75%

จ. คามัธยฐานคือตัวแทนของขอมลูทีเ่หมาะสมทีส่ดุ

หนา 3 จาก 14
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

7. ขอมลูคะแนนสอบยอยวิชา Number Theory แสดงดวยแผนภาพกลองดังนี้

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16

∗

ขอใดกลาวไมถูกตอง

ก. มีพิสัยของขอมลูนี้เทากับ 12 คะแนน
ข. มัธยฐานเทากับ 5 คะแนน
ค. จำนวนคนทีไ่ดคะแนนต้ังแต 3 ถึง 5 คะแนน เทากับจำนวนคนทีไ่ดคะแนนต้ังแต 5 ถึง 8 คะแนน
ง. มีพิสัยควอไทล (IQR) เทากับ 5 คะแนน
จ. คะแนนสงูผิดปกติคือ 15 คะแนน

8. ขอมลูประชากรชดุหนึง่ประกอบดวย x1, x2, x3, ..., x10 ซึง่

10∑
i=1

xi = 230 และ
10∑
i=1

(xi − 31)2 = 800

ขอใดกลาวถูกตอง

ก. มีคาเฉลีย่ µ = 230

ข. มีสวนเบีย่งเบนมาตรฐาน σ = 16

ค.
10∑
i=1

(xi − 23)2 = 300

ง. ขอมลูชดุนี้มีการแจกแจงเบทางขวา (Right-skewed distribution)

จ.
10∑
i=1

x2
i = 5450

หนา 4 จาก 14
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

9. สุมหมายเลขฉลากกินแบงรัฐบาลจากแผงขายทีเ่หลือสลาก 10 ใบทีมี่หมายเลขทายครบ 10 ตัวพอดี
ให X แทนตัวเลขทายของฉลาก ขอใดกลาวไมถูกตอง

ก. X มีคาเป น 0, 1, 2, ..., 10
ข. แตละ x มีความนาจะเป นเทากันทกุคา

ค. X เป นการแจกแจงยนูฟิอรม

ง. X เป นการแจกแจงแบรนลูลี
จ. ความนาจะเป นที่ X > 5 เทากับ 0.4

10. ขอใดกลาวถูกตอง

ก. การทดลองโยนเหรยีญจนกวาจะข้ึนหัวคร้ังแรกเป นการทดลองทวินาม
ข. การแจกแจงทวินามโดยมีตัวอยางทีเ่ลือกมาไมจำกัดคือการแจกแจงปวสซง
ค. การทดลองแตละคร้ังมีการจำแนกผลออกเป นกลุม ๆ เรยีกวา การทดลองพหนุาม
ง. การแจกแจงทวินามสามารถประมาณคาโดยการแจกไฮเพอรจีออเมตรกิได
จ. การแจกแจงแบรนลูลีอาจเกิดจากทดลองมากกวา 1 คร้ังได

หนา 5 จาก 14
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

ตอนท่ี 2 : (20 คะแนน) จงเติมคำตอบในชองวาง (ดานซายมือ) ใหถกูตอง ขอละ 2 คะแนน

11.

ใหขอมลูเชงิปรมิาณชดุ X ประกอบดวย x1, x2, x3, ..., x2566 กำหนดใหขอมลูชดุ Y คือ

yi = 202 + 3xi เมือ่ i = 1, 2, 3, ..., 2566

ถาความแปรปรวนของชดุ Y เทากับ 1296 จงหาสวนเบีย่งมาตรฐานของชดุ X

12.

ขอมลูพ้ืนทีข่องรปูวงกลมจำนวน 15 วง คือ x1, x2, x3, ..., x15 ตารางหนวย โดยทีพ้ื่นทีเ่ฉลีย่ของวงกลมท้ัง 15
วงเทากับ 25π ตารางหนวย ถารัศมีเฉลีย่ของวงกลมท้ัง 15 วงเทากับ 3 หนวย จงหาความแปรปรวนของรัศมี
วงกลมกลมท้ัง 15 วงนี้

13.

ลกูเตาลกูหนึง่มีความนาจะเป นที่จะเกิดแตม 1, 2, 3, 4, 5, 6 มีอัตราสวนเป น 1 : 2 : 3 : 4 : 5 : 6 ในการโยน
ลกูเตาลกูนี้ 2 คร้ัง จงหาความนาจะเป นทีจ่ะไดแตมรวมกันเทากับ 7

14.

ให X เป นตัวแปรสุมซึง่ E(2X + 3) = 2023 จงหาคาคาดคะเนของ X

หนา 6 จาก 14
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

15.

การแจกแจงความนาจะเป นรวมกันของ X และ Y แสดงคา f(x, y) ดังตาราง

x
0 1 2

−1 0.05 0.15 0.25
y 0 0.10 0.05 0.20

1 0.05 0.10 0.05

จงหาความแปรปรวนรวมของ X และ Y

16.

การแจกแจงแบรนลูลีทีมี่ความแปรปรวนเทากับ 12

49
จงหาความนาจะเป นทีเ่กิดความสำเรจ็

17.

สวนมะมวงแหงหนึง่มีมะมวงมันไวจำหนายแกพอคาคนกลางทีม่ารับซื้อที่สวน โดยพอคาทราบขอมลูมาวาสวน
แหงนี้มีมะมวงที่มีรสเปรี้ยวผสมอยู 1 ใน 50 ผล กอนพอคาจะตัดสนิใจซื้อจะชมิมะมวงกอนเสมอ ถาพบมะมวง
เปรี้ยวเขาจะหยดุชมิทันที อยากทราบวาโอกาสทีพ่อคาจะชมิมะมวงเพียง 5 ลกูเทากับกีเ่ปอรเซน็ต

หนา 7 จาก 14
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

18.

ถาทราบวาโอกาสที่นักเรยีนที่สมัครสอบ TCAS รอบ 1 ของสาขาวิชาคณติศาสตรจะชำระคาสมัครเพือ่เขาสอบ
สัมภาษณเทากับ 70% จงหาคาเฉลีย่ของจำนวนนักเรยีนทีส่มัครสอบแลวชำระคาสมัครเป นคนที่ 63

19.

ในการเลือกกรรมการสภานักศกึษาคณะครศุาสตรจำนวน 5 คน มีผูสมัครเป นชาย 8 คน และเป นหญิง 12 คน
จงหาคาเฉลีย่ของจำนวนผูชายทีจ่ะถกูเลือกในคร้ังนี้

20.

ในการเรยีนวิชาความนาจะเป นและสถิติแตละสัปดาหพบวาโดยเฉลีย่แลวจำนวนนักศกึษาจะเขาเรยีนสาย 2 คน
จงหาความนาจะเป นทีนั่กศกึษาจะเขาเรยีนสายไมเกิน 5 คน

หนา 8 จาก 14
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

ตอนท่ี 3 : (60 คะแนน) จงแสดงวิธีโดยละเอียด ขอละ 10 คะแนน

21. (10 คะแนน) คะแนนสอบยอยของวิชาแคลคลัูส ๒ เต็ม 10 คะแนน แสดงดังตารางตอไปนี้

คะแนน รอยละของความถีส่ะสมสัมพัทธ
1 5
2 10
3 20
a 60
6 70
8 90
9 100

เมือ่ a เป นจำนวนจรงิ ถาขอมลูชดุนี้ มีคา เฉลีย่ เลขคณติเทากับ 5.55 แลวความแปรปรวนของขอมลูชดุนี้
(ประชากร) เทากับเทาใด

หนา 9 จาก 14
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

22. (10 คะแนน) สน้ีำและสฝีุ นชวนเพือ่นไปเทีย่วดวยกันอีก 8 คน มีบานพัก 3 หลัง หลังที่หนึง่พักได 2 คน และ
หลังทีส่องและสามพักไดรวมกัน 8 คน ถาจำนวนวิธีทีส่น้ีำและสฝีุ นจะเขาพักหลังทีห่นึง่เทากับ 56 วิธี

22.1 (5 คะแนน) บานพักหลังทีส่องและสามพักไดหลังละกีค่น
22.2 (5 คะแนน) จงหาความนาจะเป นทีส่น้ีำและสฝีุ นจะพักบานหลังเดียวกัน

หนา 10 จาก 14
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

23. (10 คะแนน) รานโดนัทนวิคันทรขีายโดนัทแบบสุม 20 ชิ้นตอกลอง ราคากลองละ 199 บาท รวมคาสง มี
พนักงาน 4 คนคือ กีตาร เอ็มโบ ติณติณ และมัทรี จัดเตรยีมโดนัทใสกลองแบบสุมกอนที่ rider จะมารับเพือ่
ไปสงใหลกูคา ในวันนี้เอ็มโบจัดเตรยีมโดนัท 35% ของจำนวนท้ังหมด ติณติณจัดเตรยีมโดนัท 25% ของจำนวน
ท้ังหมด วันนี้กีตารไมมาทำงานเพียงคนเดียว โดยโอกาสทีเ่อ็มโบจะลืมใสโดนัทท่ีมีรลูงไปในกลอง 1 ใน 10 กลอง
โอกาสที่ติณติณจะลืมใสโดนัทท่ีมีรลูงไปในกลอง 2 ใน 25 กลอง และโอกาสที่มัทรีจะลืมใสโดนัทท่ีมีรลูงไปใน
กลอง 3 ใน 40 กลอง

23.1 (5 คะแนน) ถาสุมสนิคามา 1 กลอง จงหาความนาจะเป นทีส่นิคากลองนี้จะไมมีโดนัทท่ีมีรู
23.2 (5 คะแนน) สมมติวามีลกูคาคนหนึง่ที่ไดรับสนิคาแลวพบวาในกลองไมมีโดนัทท่ีมีรู จงหาความนาจะเป น

ทีก่ลองนี้จะถกูจัดเตรยีมโดยมัทรี

หนา 11 จาก 14
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

24. (10 คะแนน) ให X เป นตัวแปรสุมตอเนือ่ง ซึง่มี p.d.f คือ

f(x) =

{
3ax2 เมือ่ − 2 < x < 2

0 เมือ่ x มีคาอืน่ ๆ

24.1 (3 คะแนน) จงหา a

24.2 (3 คะแนน) จงหา P (|X| > 1)

24.3 (4 คะแนน) จงหา E(X)

หนา 12 จาก 14
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

25. (10 คะแนน) สุมเลือกผลไม 3 ผล จากถงุใบหนึง่ทีบ่รรจผุลไม 3 ชนดิ สม 3 ผล มะมวง 2 ผล มังคดุ 3 ผล
ให X คือจำนวนสมทีห่ยิบได และ Y คือจำนวนมะมวงทีห่ยิบได

25.1 (5 คะแนน) จงสรางตารางแจกแจงความนาจะเป นรวมกันของ X และ Y
25.2 (5 คะแนน) จงหา σ2

X+Y

หนา 13 จาก 14
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รหัสนักศกึษา......................................... หมูเรยีน.................

26. (10 คะแนน) ในการทอดลกูเตา (ไมเทีย่งตรง) ลกูหนึง่ 20 คร้ัง จำนวนคร้ังทีข้ึ่นแตม 3 โดยเฉลีย่แลว 6 คร้ัง
ให X เป นจำนวนคร้ังทีข้ึ่นแตม 3

26.1 (2 คะแนน) X เป นตัวแปรสุมชนดิใด และ X มีคาใดบาง
26.2 (3 คะแนน) จงหาความแปรปรวนของ X

26.3 (5 คะแนน) จงหาความนาจะเป นทีจ่ะข้ึนแตม 3 มากกวา 5 คร้ัง

หนา 14 จาก 14
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มหาวิทยาลัยราชภัฏสวนสนัุนทา
คณะครศุาสตร สาขาวิชาคณติศาสตร

เฉลยขอสอบปลายภาคเรยีนท่ี 2 ป การศกึษา 2565

รหัสวิชา ชือ่วิชา วันเวลาสอบ คะแนนเต็ม
MAC1304 ความนาจะเป นและสถิติ เวลา 17:00 - 20:00 100 คะแนน

วันอังคาร ที่ 7 กมุภาพันธ 2566 25%

โดย ผูชวยศาสตราจารย ดร.ธนัชยศ จำปาหวาย

ตอนท่ี 1 : (20 คะแนน) จงกากบาททับขอทีถ่กูตองทีส่ดุเพียงขอเดียว ขอละ 2 คะแนน

1. ขอใดกลาวไมถูกตอง

ก. ขอมลูรหัสนักศกึษาสาขาวิชาคณติศาสตร เป นขอมลูเชงิคณุภาพ

ข. ”ภาพยนต เรือ่งทิศนอย ที่นำแสดงโดย อ้ัม- พัชราภา ไชยเชื้อ ทำรายไดประจำสัปดาห 26-29 มกราคม
2566 จำนวน 6.49 ลานบาท” เป นขอมลูทางสถิติ

ค. ครลัูกษทราบมาจากแอปพลิเคชันพยากรณอากาศวาวันนี้ ”กรงุเทพมหานครจะมีอากาศเย็น และทองฟา
สดใส” ขอมลูนี้เป นขอมลูทติุยภมิู

ง. การสังเกตพฤติกรรมผูเรยีนในช้ันเรยีน ไมใชการเก็บขอมลูทางสถิติ Answer
จ. สถิติหมายถึงตัวเลขหรอืขอเท็จจรงิเกีย่วกับเรือ่งใดเรือ่งหนึง่

ตอบขอ ง. การสังเกตการสังเกตพฤติกรรมผูเรยีนในช้ันเรยีน เป นเก็บขอมลูโดยการสำรวจทางสถิติโดยใชแบบ
สังเกตพฤติกรรม

2. ขอใดกลาวถูกตอง

ก. ประชากรในทางสถิติไมรวมถึงสิง่ไมมีชวิีต
ข. การเก็บรวบรวมขอมลูบางหนวยของประชากร เรยีกวาการทำสะโม

ค. ผลรายงานคะแนนสอบวิจัยของนักศกึษาฝกสอน เป นขอมลูปฐมภมิู

ง. การนำเสนอขอมลูโดยแผนภาพจดุ เป นสวนหนึง่ของสถิติเชงิอนมุาน

จ. คาเฉลีย่ของคะแนนสอบวิชาแคลคลัูส ๒ เป นสวนหนึง่ของสถิติเชงิพรรณา Answer

ตอบขอ จ. สถิติเชงิพรรณา (Descriptive Statistics) เป นการวิเคราะห ข้ันตนที่มุงวิเคราะหเพือ่หาลักษณะ
กวาง ๆ ของขอมลูชดุน้ัน ซึง่ขอสรปุและผลที่ได จะพรรณนาลักษณะหรอืแจกแจงขอมลูตามที่ได รวบรวมมา
เทาน้ัน มักนำเสนอในรปูของ ตาราง แผนภาพ แผนภมิู รอยละ เปอรเซน็ไทล การแจกแจงความถี่ การหาคา
เฉลีย่
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3. ขอมลูจำนวนนักเรยีนที่สมัคร TCAS รอบ 1 ของคณะครศุาสตร มหาวิทยาลัยราชภัฏสวนสนัุนทา ประจำป การ
ศกึษา 2566 แสดงดังตารางตอไปนี้

สาขาวิชา ชำระคาสมัคร (คน) ไมชำระคาสมัคร (คน) รวมผูสมัคร (คน)
ภาษาไทย 377 277 654
ภาษาอังกฤษ 234 146 380
คณติศาสตร 315 183 498
วิทยาศาสตรทัว่ไป 119 86 205
การศกึษาปฐมวัย 433 386 819
สังคมศกึษา 261 181 442
เทคโนโลยีดิจิทัลเพือ่การศกึษา 34 27 61
รวม 1,773 1,286 3,059

*ขอมลูจาก กองบรกิารการศกึษา มหาวิทยาลัยราชภัฏสวนสนัุนทา ณ วันที่ 20 มกราคม 2566

ขอใดไมถูกตอง

ก. ขอมลูนี้เป นขอมลูคณุภาพ

ข. สาขาวิชาคณติศาสตรเป นอันดับ 3 เมือ่เรยีงจากจำนวนผูสมัครมากสดุ

ค. สาขาวิชาสังคมศกึษามีผูไมชำระคาสมัครเกือบ 70% ของผูสมัครท้ังหมดทีส่นใจสาขานี้ Answer
ง. สาขาทีมี่เปอรเซนตของจำนวนผูสมัครทีช่ำระคาสมัครสงูสดุคือสาขาวิชาคณติศาสตร

จ. สาขาทีมี่ผูสนใจมากสดุของคณะครศุาสตร มหาวิทยาลัยราชภัฏสวนสนัุนทา มีจำนวนมากกวา 1 ใน 4 ของ
ผูสมัครท้ังหมด

ตอบขอ ค. สาขาวิชาสังคมศกึษามีผู ไมชำระคาคิดเป น 181
442

× 100% = 40.95% ของผูสมัครท้ังหมดที่สนใจ
สาขานี้

4. คะแนนสอบยอยวิชาสถิติถกูนำเสนอในตารางตอไปนี้

คะแนน ความถี่ ความถีส่ะสม ความถีสั่มพัทธ
1− 5 4 4 x
6− 10 y z 0.35
11− 15 w 34 t
16− 20 6 n 0.15

ขอใดตอไปนี้กลาวถูกตอง

ก. จำนวนช้ันของตารางแจกแจงความถีเ่ป นไปตามสตูรของ สตรเูกส (Sturges’s formula)

ข. ช้ันทีค่ะแนน 11-15 มีจำนวนคนมากทีส่ดุ Answer
ค. คนทีไ่ดคะแนนมากกวา 10 มีจำนวนไมถึง 50% ของจำนวนท้ังหมด
ง. y + z = n

จ. คนทีไ่ดคะแนนมัธยฐานและฐานนยิมอยูช้ันเดียวกัน Answer

ตอบขอ ข. หรอื จ. จะไดวา n = 34 + 6 = 40 ทำใหไดวา y
40

= 0.35 นัน่คือ y = 14

ฉะน้ัน 40 = 4 + y + w + 6 = 10 + y + w = 10 + 14 + w ดังน้ัน w = 16

สรปุไดวาช้ันที่คะแนน 11-15 มีจำนวนคนมากทีส่ดุคือ 16 และคนที่ไดคะแนนมัธยฐานและฐานนยิมอยูช้ันที่ 3
(ตอบขอใดขอหนึง่หรอื 2 ขอ ไดคะแนน 2 คะแนนเชนกัน)
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5. แผนภาพตน-ใบทีกํ่าหนดใหแสดงคาคะแนนสอบวิชาคณติศาสตร

5 9 4 1 0
6 5 3 3
7 8 7 5

ขอใดกลาวถูกตอง

ก. คาฐานนยิมเทากับคามัธยฐาน Answer
ข. คาเฉลีย่เลขคณติเทากับคามัธยฐาน
ค. มีอยางนอย 50% สอบไดคะแนนมากกวา 63
ง. พิสัยของขอมลูเทากับ 16
จ. คะแนนสอบวิชาวิชาคณติศาสตรมีการแจกแจงปกติ

ตอบขอ ก. พิจารณาขอมลู 50, 51, 54, 59, 63, 63, 65, 75, 77, 78 จะไดวา Med = 63 และ Mod = 63

6. อายขุองคนกลุมหนึง่ประกอบดวย 5, 8, 8, 11, 50 ป  ขอใดกลาวไมถูกตอง

ก. ไมควรใชคาเฉลีย่เลขคณติเป นตัวแทนของขอมลู

ข. ถาตัดคนทีอ่ายุ 50 ป  ออกจากกลุม ขอมลูชดุใหมจะมีการแจกแจงปกติ Answer
ค. ขอมลูชดุนี้ไมมีคาฐานนยิม Answer

ง. สัมประสทิธ์ิพิสัยของขอมลูชดุนี้ประมาณ 75%

จ. คามัธยฐานคือตัวแทนของขอมลูทีเ่หมาะสมทีส่ดุ

ตอบขอ ข. หรอื ค. ถาตัดคนทีอ่ายุ 50 ป  ออกจากกลุม ขอมลูชดุใหม 5, 8, 8, 11 ป  คำนวนคา เฉลีย่เลขคณติ
มัธยฐาน และฐานนยิม ไดเป น 7.25, 8 และ 8 ตามลำดับ เนือ่งจากท้ัง 3 คาไมเทากัน ดังน้ันขอมลูชดุใหมจะไม
เป นการแจกแจงปกติ (ตอบขอใดขอหนึง่หรอื 2 ขอ ไดคะแนน 2 คะแนนเชนกัน)

7. ขอมลูคะแนนสอบยอยวิชา Number Theory แสดงดวยแผนภาพกลองดังนี้

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16

∗

ขอใดกลาวไมถูกตอง

ก. มีพิสัยของขอมลูนี้เทากับ 12 คะแนน Answer
ข. มัธยฐานเทากับ 5 คะแนน
ค. จำนวนคนทีไ่ดคะแนนต้ังแต 3 ถึง 5 คะแนน เทากับจำนวนคนทีไ่ดคะแนนต้ังแต 5 ถึง 8 คะแนน
ง. มีพิสัยควอไทล (IQR) เทากับ 5 คะแนน
จ. คะแนนสงูผิดปกติคือ 15 คะแนน

ตอบขอ ก. จากแผนภาพกลองมีคาสงูสดุเทากับ 15 และคาตำ่สดุ 1 ดังน้ันพิสัยเทากับ 15− 1 = 14
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8. ขอมลูประชากรชดุหนึง่ประกอบดวย x1, x2, x3, ..., x10 ซึง่
10∑
i=1

xi = 230 และ
10∑
i=1

(xi − 31)2 = 800

ขอใดกลาวถูกตอง

ก. มีคาเฉลีย่ µ = 230

ข. มีสวนเบีย่งเบนมาตรฐาน σ = 16

ค.
10∑
i=1

(xi − 23)2 = 300

ง. ขอมลูชดุนี้มีการแจกแจงเบทางขวา (Right-skewed distribution)

จ.
10∑
i=1

x2
i = 5450 Answer

ตอบขอ จ. เนือ่งจาก

800 =

10∑
i=1

(xi − 31)2 =

10∑
i=1

(x2
i − 62xi + 961)

800 =

10∑
i=1

x2
i − 62

10∑
i=1

xi +

10∑
i=1

961

800 =

10∑
i=1

x2
i − 62(230) + 961(10)

5450 = 800 + 62(230)− 9610 =

10∑
i=1

x2
i

9. สุมหมายเลขฉลากกินแบงรัฐบาลจากแผงขายทีเ่หลือสลาก 10 ใบทีมี่หมายเลขทายครบ 10 ตัวพอดี
ให X แทนตัวเลขทายของฉลาก ขอใดกลาวไมถูกตอง

ก. X มีคาเป น 0, 1, 2, ..., 10 Answer
ข. แตละ x มีความนาจะเป นเทากันทกุคา
ค. X เป นการแจกแจงยนูฟิอรม
ง. X เป นการแจกแจงแบรนลูลี Answer
จ. ความนาจะเป นที่ X > 5 เทากับ 0.4

ตอบขอ ก. และ ง. x มีความนาจะเป นเทากันทกุคาคือ 1
10

ทำใหไดวา X เป นการแจกแจงยนูฟิอรม และ
X = 0, 1, 2, ..., 9 (ตอบขอใดขอหนึง่หรอื 2 ขอ ไดคะแนน 2 คะแนนเชนกัน)

10. ขอใดกลาวถูกตอง

ก. การทดลองโยนเหรยีญจนกวาจะข้ึนหัวคร้ังแรกเป นการทดลองทวินาม
ข. การแจกแจงทวินามโดยมีตัวอยางทีเ่ลือกมาไมจำกัดคือการแจกแจงปวสซง Answer
ค. การทดลองแตละคร้ังมีการจำแนกผลออกเป นกลุม ๆ เรยีกวา การทดลองพหนุาม
ง. การแจกแจงทวินามสามารถประมาณคาโดยการแจกไฮเพอรจีออเมตรกิได
จ. การแจกแจงแบรนลูลีอาจเกิดจากทดลองมากกวา 1 คร้ังได

ตอบขอ ข. การทดลองปวสซงคือการทดลองทวินามของตัวแปรสุมโดยทีตั่วอยางทีเ่ลือกมามีคาไมจำกัด
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ตอนท่ี 2 : (20 คะแนน) จงเติมคำตอบในชองวาง (ดานซายมือ) ใหถกูตอง ขอละ 2 คะแนน

11. ตอบ 12
ใหขอมลูเชงิปรมิาณชดุ X ประกอบดวย x1, x2, x3, ..., x2566 กำหนดใหขอมลูชดุ Y คือ

yi = 202 + 3xi เมือ่ i = 1, 2, 3, ..., 2566

ถาความแปรปรวนของชดุ Y เทากับ 1296 จงหาสวนเบีย่งมาตรฐานของชดุ X
แนวคำตอบ โดยสมบัติเชงิเสน

1296 = σ2
Y = 32σ2

X

จะไดวา σ2
X = 144 ดังน้ัน สวนเบีย่งเบนมาตรฐานของชดุ X เทากับ 12 #

12. ตอบ 16

ขอมลูพ้ืนทีข่องรปูวงกลมจำนวน 15 วง คือ x1, x2, x3, ..., x15 ตารางหนวย โดยทีพ้ื่นทีเ่ฉลีย่ของวงกลมท้ัง 15
วงเทากับ 25π ตารางหนวย ถารัศมีเฉลีย่ของวงกลมท้ัง 15 วงเทากับ 3 หนวย จงหาความแปรปรวนของรัศมี
วงกลมกลมท้ัง 15 วงนี้
แนวคำตอบ ให r1, r2, r3, ..., r15 เป นรัศมีวงกลม 15 วง จะไดวา

xi = πr2i เมือ่ i = 1, 2, ...., 15

และ µr = 3 จะไดวา

25π =

15∑
i=1

xi

15
=

15∑
i=1

πr2i

15
=

π

15∑
i=1

r2i

15

ฉะน้ัน
15∑
i=1

r2i = 25× 15 = 375 จะไดวาความแปรปรวนของรัศมีวงกลมกลมท้ัง 15 วงนี้ เทากับ

σ2
r =

15∑
i=1

r2i

15
− µ2

r =
375

15
− 32 = 16 #

13. ตอบ 8

63

ลกูเตาลกูหนึง่มีความนาจะเป นที่จะเกิดแตม 1, 2, 3, 4, 5, 6 มีอัตราสวนเป น 1 : 2 : 3 : 4 : 5 : 6 ในการโยน
ลกูเตาลกูนี้ 2 คร้ัง จงหาความนาจะเป นทีจ่ะไดแตมรวมกันเทากับ 7
แนวคำตอบ ให w เป นน้ำหนักของแตมคี่ นัน่คือ

แตม 1 2 3 4 5 6 รวม
นำหนัก w 2w 3w 4w 5w 6w 21w = 1

จะไดวา w = 1
21

ให E เป นเหตกุารณของผลงรวมของลกูเตาจะเทากับ 7 นัน่คือ

E = {(1, 6), (2, 5), (3, 4), (4, 3), (5, 2), (6, 1)}

เนือ่งจากการโยนแตละคร้ังอิสระตอกัน ดังน้ัน

P (E) = w(6w) + 2w(5w) + 3w(4w) + 4w(3w) + 5w(2w) + 6w(w) = 56w2 = 56 · 1

212
=

8

63
#
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14. ตอบ 1010

ให X เป นตัวแปรสุมซึง่ E(2X + 3) = 2023 จงหาคาคาดคะเนของ X
แนวคำตอบ โดยสมบัติของคาคาดคะเน

2023 = E(2X + 3) = 2E(X) + 3

ดังน้ันคาคาดคะเนของ X คือ E(X) =
2023− 3

2
= 1010 #

15. ตอบ −0.125

การแจกแจงความนาจะเป นรวมกันของ X และ Y แสดงคา f(x, y) ดังตาราง

x
0 1 2

−1 0.05 0.15 0.25
y 0 0.10 0.05 0.20

1 0.05 0.10 0.05

จงหาความแปรปรวนรวมของ X และ Y
แนวคำตอบ พิจารณา

x
0 1 2 fY (y)

−1 0.05 0.15 0.25 0.45
y 0 0.10 0.05 0.20 0.35

1 0.05 0.10 0.05 0.20
fX(x) 0.20 0.30 0.50 1

จะไดวา

E(X) =
∑

xfX(x) = 0(0.20) + 1(0.30) + 2(0.50) = 1.30

E(Y ) =
∑

yfY (y) = −1(0.45) + 0(0.35) + 1(0.20) = −0.25

E(XY ) =
∑
x

∑
y

xyf(x, y)

= 0(−1)f(0,−1) + 0(0)f(0, 0) + 0(1)f(0, 1)+

1(−1)f(1,−1) + 1(0)f(1, 0) + 1(1)f(1, 1)+

2(−1)f(2,−1) + 2(0)f(2, 0) + 2(1)f(2, 1)

= −1(0.15) + 1(0.10)− 2(0.25) + 2(0.05) = −0.45

ดังน้ันความแปรปรวนรวมของ X และ Y เทากับ

cov(X, Y ) = E(XY )− E(X)E(Y ) = −0.45− (1.3)(−0.25) = −0.125 #
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16. ตอบ 3

7
,
4

7

การแจกแจงแบรนลูลีทีมี่ความแปรปรวนเทากับ 12

49
จงหาความนาจะเป นทีเ่กิดความสำเรจ็

แนวคำตอบ ใหคือความนาจะเป นทีจ่ะสำเรจ็ p จะไดวา σ2 = pq = p(1− p) นัน่คือ

p(1− p) =
12

49
49(p− p2) = 12

49p2 − 49p+ 12 = 0

(7p− 3)(7p− 4) = 0 ∴ p =
3

7
,
4

7

ดังน้ันความนาจะเป นทีเ่กิดความสำเรจ็เทากับ 3
7
, 4
7

#

17. ตอบ 1.84

สวนมะมวงแหงหนึง่มีมะมวงมันไวจำหนายแกพอคาคนกลางทีม่ารับซื้อที่สวน โดยพอคาทราบขอมลูมาวาสวน
แหงนี้มีมะมวงที่มีรสเปรี้ยวผสมอยู 1 ใน 50 ผล กอนพอคาจะตัดสนิใจซื้อจะชมิมะมวงกอนเสมอ ถาพบมะมวง
เปรยีวเขาจะหยดุชมิทันที อยากทราบวาโอกาสทีพ่อคาจะชมิมะมวงเพียง 5 ลกูเทากับกีเ่ปอรเซน็ต

แนวคำตอบ เป นจำนวนมะมวงทีช่มิแลวพบวามีรสเปรี้ยวลกูแรก ดังน้ัน X ∼ Geo(p = 1
50

= 0.02) จะไดวา

P (X = 5) = g(5; 0.02) = 0.02(0.98)4 = 0.0184

ดังน้ันโอกาสทีพ่อคาจะชมิมะมวงเพียง 5 ลกูเทากับ 1.84% #

18. ตอบ 90

ถาทราบวาโอกาสที่นักเรยีนที่สมัครสอบ TCAS รอบ 1 ของสาขาวิชาคณติศาสตรจะชำระคาสมัครเพือ่เขาสอบ
สัมภาษณเทากับ 70% จงหาคาเฉลีย่ของจำนวนนักเรยีนทีส่มัครสอบแลวชำระคาสมัครเป นคนที่ 63
แนวคำตอบ ให X เป นจำนวนนักเรยีนทีส่มัครสอบแลวชำระคาสมัครเป นคนที่ 63
แลว X ∼ NB(r = 63, p = 0.7) จะไดวา

µ =
r

p
=

63

0.7
= 90

ดังน้ันคาเฉลีย่ของจำนวนนักเรยีนทีส่มัครสอบแลวชำระคาสมัครเป นคนที่ 63 เทากับ 90 คน
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19. ตอบ 2

ในการเลือกกรรมการสภานักศกึษาคณะครศุาสตรจำนวน 5 คน มีผูสมัครเป นชาย 8 คน และเป นหญิง 12 คน
จงหาคาเฉลีย่ของจำนวนผูชายทีจ่ะถกูเลือกในคร้ังนี้

แนวคำตอบ ให X เป นจำนวนนักเรยีนชายทีไ่ดรับเลือกเป นกรรมการ จะไดวา n = 5, N = 20 และ M = 8

ทำใหไดวา X ∼ HG(n = 5, N = 20,M = 8) ดังน้ันคาเฉลีย่ของจำนวนผูชายทีจ่ะถกูเลือกในคร้ังนี้เทากับ

µ =
nM

N
=

5(8)

20
= 2 #

20. ตอบ 0.9834

ในการเรยีนวิชาความนาจะเป นและสถิติแตละสัปดาหพบวาโดยเฉลีย่แลวจำนวนนักศกึษาจะเขาเรยีนสาย 2 คน
จงหาความนาจะเป นทีนั่กศกึษาจะเขาเรยีนสายไมเกิน 5 คน
แนวคำตอบ ให X จำนวนนักศกึษาจะเขาเรยีนสายแตละสัปดาห โดยเฉลีย่มี 2 คนตอสัปดาห
ดังน้ัน X ∼ Pois(λ = 2) ใชเครือ่งคำนวณ จะไดวา

P (X ≤ 5) =
5∑

x=0

p(x; 2) = 0.9834

ดังน้ันความนาจะเป นทีนั่กศกึษาจะเขาเรยีนสายไมเกิน 5 คนในหนึง่สัปดาห เทากับ 0.9834 #
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ตอนท่ี 3 : (60 คะแนน) จงแสดงวิธีโดยละเอียด ขอละ 10 คะแนน

21. (10 คะแนน) คะแนนสอบยอยของวิชาแคลคลัูส ๒ เต็ม 10 คะแนน แสดงดังตารางตอไปนี้

คะแนน รอยละของความถีส่ะสมสัมพัทธ
1 5
2 10
3 20
a 60
6 70
8 90
9 100

เมือ่ a เป นจำนวนจรงิ ถาขอมลูชดุนี้ มีคา เฉลีย่ เลขคณติเทากับ 5.55 แลวความแปรปรวนของขอมลูชดุนี้
(ประชากร) เทากับเทาใด
แนวคำตอบ ใหจำนวนคนทีเ่ขาสอบสอบยอยของวิชาแคลคลัูส ๒ เทากับ N คน พิจารณาตาราง

คะแนน รอยละของความถีส่ะสมสัมพัทธ รอยละความถีสั่มพัทธ จำนวนคน
1 5 5 0.05N
2 10 5 0.05N
3 20 10 0.10N
a 60 40 0.40N
6 70 10 0.10N
8 90 20 0.20N
9 100 10 0.10N

จะไดวา

5.55N = 1 · 0.05N + 2 · 0.05N + 3 · 0.10N + a · 0.40N + 6 · 0.10N + 8 · 0.20N + 9 · 0.10N
5.55 = 0.4a+ 3.55

2 = 0.4a

นัน่คือ a = 5 พิจารณา

σ2 =

∑
x2
i

N
− µ2

=
12 · 0.05N + 22 · 0.05N + 32 · 0.1N + 52 · 0.4N + 62 · 0.1N + 82 · 0.2N + 92 · 0.1N

N
− 5.552

= 12 · 0.05 + 22 · 0.05 + 32 · 0.1 + 52 · 0.4 + 62 · 0.1 + 82 · 0.2 + 92 · 0.1− 30.5025

= 35.65− 30.8025 = 4.8475

ดังน้ันความแปรปรวนของขอมลูชดุนี้เทากับ 4.8475 #

23



22. (10 คะแนน) สนีำและสฝีุ นชวนเพือ่นไปเทีย่วดวยกันอีก 8 คน มีบานพัก 3 หลัง หลังที่หนึง่พักได 2 คน และ
หลังทีส่องและสามพักไดรวมกัน 8 คน ถาจำนวนวิธีทีส่นีำและสฝีุ นจะเขาพักหลังทีห่นึง่เทากับ 56 วิธี

22.1 (5 คะแนน) บานพักหลังทีส่องและสามพักไดหลังละกีค่น
22.2 (5 คะแนน) จงหาความนาจะเป นทีส่นีำและสฝีุ นจะพักบานหลังเดียวกัน

แนวคำตอบ ใหบานหลังทีส่องและสามพักได x และ y คน ตามลำดับ จะไดวา x+ y = 8 ฉะน้ัน

x 1 2 3 4 5 6 7
y 7 6 5 4 3 2 1

กรณี x = y = 4 จะไดวา
(

8
4, 4

)
· 2 · 1 =

8!

4! · 4! · 2!
= 70 ̸= 56 ซึง่เป นไปไมได

กรณี x ̸= y นัน่คือ 56 =

(
8

x, y

)
· 1 · 1 =

8!

x! · y!
ตรวจสอบคา x และ y จะไดดังตาราง

x y

(
8

x, y

)

5 3 8!

5! · 3!
= 56

6 2 8!

6! · 2!
= 28

7 1 8!

7! · 1!
= 8

ดังน้ัน x = 5 และ y = 3 หรอื x = 3 และ y = 3

เพียงพอจะเลือกใชกรณเีดียวคือ x = 5 และ y = 3 เนือ่งจากท้ังสองกรณไีดจำนวนวิธีเทากัน
พิจารณาเหตกุารณทีส่นีำและสฝีุ นจะพักบานหลังเดียวกันแบงได 3 กรณคืีอ

• กรณท่ีี 1 สนีำและสฝีุ นพักหลังทีห่นึง่ ทำได 56 วิธี (จากโจทยกำหนด)

• กรณท่ีี 2 สนีำและสฝีุ นพักหลังทีส่อง
อีก 8 คน จะจัดเขาพักหลังทีห่นึง่ 5 คน หลังทีส่อง 1 คน และหลังทีส่าม 2 คน ไดจำนวนวิธีเทากับ(

8
5, 1, 2

)
· 1 · 1 · 1 =

8!

5! · 1! · 2!
= 168

• กรณท่ีี 3 สนีำและสฝีุ นพักหลังทีส่าม
อีก 8 คน จะจัดเขาพักหลังทีห่นึง่ 5 คน และหลังทีส่อง 3 คน ไดจำนวนวิธีเทากับ(

8
5, 3

)
· 1 · 1 =

8!

5! · 3!
= 112

ดังน้ันจำนวนวิธีทีจั่ดสนีำและสฝีุ นเขาพักบานหลังเดียวกันเทากับ 56 + 168 + 112 = 336 #
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23. (10 คะแนน) รานโดนัทนวิคันทรขีายโดนัทแบบสุม 20 ชิ้นตอกลอง ราคากลองละ 199 บาท รวมคาสง มี
พนักงาน 4 คนคือ กีตาร เอ็มโบ ติณติณ และมัทรี จัดเตรยีมโดนัทใสกลองแบบสุมกอนที่ rider จะมารับเพือ่
ไปสงใหลกูคา ในวันนี้เอ็มโบจัดเตรยีมโดนัท 35% ของจำนวนท้ังหมด ติณติณจัดเตรยีมโดนัท 25% ของจำนวน
ท้ังหมด วันนี้กีตารไมมาทำงานเพียงคนเดียว โดยโอกาสทีเ่อ็มโบจะลืมใสโดนัทท่ีมีรลูงไปในกลอง 1 ใน 10 กลอง
โอกาสที่ติณติณจะลืมใสโดนัทท่ีมีรลูงไปในกลอง 2 ใน 25 กลอง และโอกาสที่มัทรีจะลืมใสโดนัทท่ีมีรลูงไปใน
กลอง 3 ใน 40 กลอง

23.1 (5 คะแนน) ถาสุมสนิคามา 1 กลอง จงหาความนาจะเป นทีส่นิคากลองนี้จะไมมีโดนัทท่ีมีรู
23.2 (5 คะแนน) สมมติวามีลกูคาคนหนึง่ที่ไดรับสนิคาแลวพบวาในกลองไมมีโดนัทท่ีมีรู จงหาความนาจะเป น

ทีก่ลองนี้จะถกูจัดเตรยีมโดยมัทรี

แนวคำตอบ กำหนดให

• A คือเหตกุารณทีเ่อ็มโบจัดเตรยีมโดนัทใสกลอง นัน่คือ P (A) = 0.35

• B คือเหตกุารณทีติ่ณติณจัดเตรยีมโดนัทใสกลอง นัน่คือ P (B) = 0.25

• C คือเหตกุารณทีมั่ทรจัีดเตรยีมโดนัทใสกลอง นัน่คือ P (C) = 0.40

• D คือเหตกุารณทีลื่มใสโดนัทท่ีมีรลูงไปในกลอง

แสดงไดดังแผนภาพ

A

B

C

D

Dc

D

Dc

D

Dc

0.35

0.25

0.40

1/10 = 0.1

2/25=0.08

3/40=0.075

จะไดวา

P (D) = P (A)P (D | A) + P (B)P (D | B) + P (C)P (D | C)

= 0.35(0.1) + 0.25(0.08) + 0.40(0.075) = 0.085

ดังน้ันความนาจะเป นทีส่นิคากลองนี้จะไมมีโดนัทท่ีมีรู เทากับ 0.085 #

P (C | D) =
P (C)P (D | C)

P (D)
=

0.40(0.075)

0.085
= 0.3529

ดังน้ันความนาจะเป นทีก่ลองนี้จะถกูจัดเตรยีมโดยมัทรเีทากับ 0.3529 #
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24. (10 คะแนน) ให X เป นตัวแปรสุมตอเนือ่ง ซึง่มี p.d.f คือ

f(x) =

{
3ax2 เมือ่ − 2 < x < 2

0 เมือ่ x มีคาอืน่ ๆ

24.1 (3 คะแนน) จงหา a

24.2 (3 คะแนน) จงหา P (|X| > 1)

24.3 (4 คะแนน) จงหา E(X)

แนวคำตอบ หา a จาก

1 =

∫ ∞

−∞
f(x) dx =

∫ 2

−2

3ax2 dx =
[
ax3

]2
−2

= a [8− (−8)] = 16a

ดังน้ัน a =
1

16
# จะไดวา

P (|X| > 1) = 1− P (|X| ≤ 1) = 1− P (−1 ≤ X ≤ 1)

= 1−
∫ 1

−1

f(x) dx = 1−
∫ 1

−1

3ax2 dx

= 1−
[
ax3

]1
−1

= 1− a [1− (−1)]

= 1− 2a = 1− 2 · 1

16
=

7

8
= 0.875 #

และคาคาดคะเนไดเป น

E(X) =

∫ ∞

−∞
xf(x) dx =

∫ 2

−2

x · 3ax2 dx

= 3a

∫ 2

−2

x3 dx = 3a

[
x4

4

]2
−2

= 3a

[
16

4
− 16

4

]
= 0 #
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25. (10 คะแนน) สุมเลือกผลไม 3 ผล จากถงุใบหนึง่ทีบ่รรจผุลไม 3 ชนดิ สม 3 ผล มะมวง 2 ผล มังคดุ 3 ผล
ให X คือจำนวนสมทีห่ยิบได และ Y คือจำนวนมะมวงทีห่ยิบได

25.1 (5 คะแนน) จงสรางตารางแจกแจงความนาจะเป นรวมกันของ X และ Y
25.2 (5 คะแนน) จงหา σ2

X+Y

แนวคำตอบ จะไดวา X = 0, 1, 2, 3 และ Y = 0, 1, 2

ดังน้ันตารางของฟงกชันความนาจะเป นรวมกันของ X และ Y คือ

f(x, y) 0 1 2 3

0
3C3

8C3
=

1

56

3C2 · 3C1

8C3
=

9

56

3C1 · 3C2

8C3
=

9

56

3C3

8C3
=

1

56

1
3C2 · 2C1

8C3
=

6

56

3C1 · 2C1 · 3C1

8C3
=

18

56

3C2 · 2C1

8C3
=

6

56
0

2
3C1 · 2C2

8C3
=

3

56

3C1 · 2C2

8C3
=

3

56
0 0

พิจารณาตารางมาจินัล

f(x, y) 0 1 2 3 fY (y)

0 1
56

9
56

9
56

1
56

20
56

1 6
56

18
56

6
56

0 30
56

2 3
56

3
56

0 0 6
56

fX(x)
10
56

30
56

15
56

1
56

1

จะไดวา

E(X) =
∑

xfX(x) = 1 · 30
56

+ 2 · 15
56

+ 3 · 1

56
=

63

56

E(X2) =
∑

x2fX(x) = 12 · 30
56

+ 22 · 15
56

+ 32 · 1

56
=

99

56

E(Y ) =
∑

yfY (y) = 1 · 30
56

+ 2 · 6

56
=

42

56

E(Y 2) =
∑

y2fY (y) = 12 · 30
56

+ 22 · 6

56
=

54

56

E(XY ) =
∑
x

∑
y

xyf(x, y) = 1 · 1f(1, 1) + 2 · 1f(x, y) + 1 · 2f(1, 2) = 1 · 18
56

+ 2 · 6

56
+ 2 · 3

56
=

36

56

σ2
X = E(X2)− [E(X)]2 =

99

56
−

[
63

56

]2
=

225

448

σ2
Y = E(Y 2)− [E(Y )]2 =

54

56
−
[
42

56

]2
=

45

112

cov(X,Y ) = E(XY )− E(X)E(Y ) =
36

56
− 63

56
· 42
56

= − 45

224

ดังน้ัน

σ2
X+Y = σ2

X + σ2
Y + 2cov(X, Y )

=
225

448
+

45

112
+ 2

(
− 45

224

)
=

225

448
= 0.5022 #
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26. (10 คะแนน) ในการทอดลกูเตา (ไมเทีย่งตรง) ลกูหนึง่ 20 คร้ัง จำนวนคร้ังทีข้ึ่นแตม 3 โดยเฉลีย่แลว 6 คร้ัง
ให X เป นจำนวนคร้ังทีข้ึ่นแตม 3

26.1 (2 คะแนน) X เป นตัวแปรสุมชนดิใด และ X มีคาใดบาง
26.2 (3 คะแนน) จงหาความแปรปรวนของ X

26.3 (5 คะแนน) จงหาความนาจะเป นทีจ่ะข้ึนแตม 3 มากกวา 5 คร้ัง

แนวคำตอบ จะไดวา X = 0, 1, 2, ..., 20 ทดลอง n = 20 คร้ังแตละคร้ังอิสระตอกัน
และมีโอกาสสำเรจ็ (ข้ึนแตม 3) เทากับ p ดังน้ัน X เป นตัวแปรสุมทวินาม โดยทีมี่คาเฉลีย่

6 = µ = np = 20p

จะไดวา p = 0.3 นัน่คือ
X ∼ Bin(n = 20, p = 0.3)

ความแปรปรวนของ X คือ σ2 = npq = 20(0.3)(0.7) = 4.2 พิจารณา

P (X > 5) = 1− P (X ≤ 5)

= 1−
5∑

x=0

b(x; 20, 0.3)

= 1− 0.4164 โดยเครือ่งคำนวณ
= 0.5836

ดังน้ันความนาจะเป นทีจ่ะข้ึนแตม 3 มากกวา 5 คร้ัง เทากับ 0.5836 #
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