
ANSWERS FOR QUIZ 1 : MED1402 CALCULUS FOR TEACHER I
TOPIC Limit and Continuity
QUIZ TIME Fri 19 Feb 2016, 3rd Week, Semester 2/2015
BY TEACHER Thanatyod Jampawai, Ph.D., Faculty of Education, Suan Sunandha Rajabhat University

1. จงหาลมิิตตอ่ไปนี Ê

1.1 lim
x→4

x3 − 64

x2 − 16

lim
x→4

x3 − 64

x2 − 16
= lim

x→4

x3 − 43

x2 − 42
= lim

x→4

(x− 4)(x2 + 4x+ 42)

(x− 4)(x+ 4)
= lim

x→4

x2 + 4x+ 16

x+ 4
=

42 + 4(4) + 16

4 + 4
= 6 #

1.2 lim
x→−1

√
x+ 5− 2

1−
√
−x

lim
x→−1

√
x+ 5− 2

1−
√
−x

= lim
x→−1

(
√
x+ 5− 2)

(1−
√
−x)

· (
√
x+ 5 + 2)

(
√
x+ 5 + 2)

· (1 +
√
−x)

(1 +
√
−x)

= lim
x→−1

[(
√
x+ 5)2 − 22](1 +

√
−x)

[12 − (
√
−x)2](

√
x+ 5 + 2)

= lim
x→−1

[x+ 5− 4](1 +
√
−x)

[1− (−x)](
√
x+ 5 + 2)

= lim
x→−1

(x+ 1)(1 +
√
−x)

(1 + x)(
√
x+ 5 + 2)

= lim
x→−1

1 +
√
−x√

x+ 5 + 2
=

1 +
√

−(−1)√
−1 + 5 + 2

=
2

4
=

1

2
#

2. จงหาลมิิตตอ่ไปนี Ê

2.1 lim
x→0

x2|x| − x

x3 − |x|

lim
x→0+

x2|x| − x

x3 − |x|
= lim

x→0+

x3 − x

x3 − x
= lim

x→0+
1 = 1

lim
x→0−

x2|x| − x

x3 − |x|
= lim

x→0+

x2(−x)− x

x3 − (−x)
= lim

x→0+

−x3 − x

x3 + x
= lim

x→0+

−(x3 + x)

x3 + x
= lim

x→0+
(−1) = −1

ดงันั Êน lim
x→0

x2|x| − x

x3 − |x|
ไมมี่ลมิิต #

2.2 lim
x→0

tan2 x · sin 7

x

เนืÉองจาก −1 ≤ sin 7
x ≤ 1 ทกุๆ x ̸= 0

ดงันั Êน − tan2 x ≤ tan2 x · sin 7
x ≤ tan2 x (นํา tan2 x ≥ 0 คณูตลอด)

เนืÉองจาก lim
x→0

(− tan2 x) = 0 และ lim
x→0

tan2 x = 0 ดงันั Êน lim
x→0

tan2 x · sin 7

x
= 0 #

3. จงหาลมิิตตอ่ไปนี Ê

3.1 lim
x→0

tan 3x

sin 5x

lim
x→0

tan 3x

sin 5x
= lim

x→0

sin 3x

cos 3x · 1

sin 5x
= lim

x→0

1

cos 3x · sin 3x

x
· x

sin 5x
= lim

x→0

1

cos 3x · 3 sin 3x

3x
· 5x

5 sin 5x

= lim
x→0

1

cos 3x · 3
(

sin 3x

3x

)
· 1
5

(
5x

sin 5x

)
=

1

1
· 3(1) · 1

5
(1) =

3

5
#

1



3.2 lim
x→0

x2 + sin2 x

1− cosx

lim
x→0

x2 + sin2 x

1− cosx = lim
x→0

(x2 + sin2 x)

(1− cosx) · (1 + cosx)
(1 + cosx) = lim

x→0

(x2 + sin2 x)(1 + cosx)
1− cos2 x

= lim
x→0

(x2 + sin2 x)(1 + cosx)
sin2 x

= lim
x→0

(
x2

sin2 x
+

sin2 x

sin2 x

)
(1 + cosx)

= lim
x→0

(( x

sinx

)2
+ 1

)
(1 + cosx) = (12 + 1)(1 + 1) = 4 #

4. จงหาลมิิตตอ่ไปนี Ê (ถ้าลมิิตมีคา่เป็นอนนัต์ต้องแสดงโดยใช้ทฤษฎีบท)

4.1 lim
x→∞

x3 + 2x2 − 5x+ 1

(x+ 1)(2x− 1)2

lim
x→∞

x3 + 2x2 − 5x+ 1

(x+ 1)(2x− 1)2
= lim

x→∞

x3

x3 + 2x2

x3 − 5x
x3 + 1

x3

(x+1)(2x−1)2

x3

= lim
x→∞

1 + 2
x − 5

x2 + 1
x3

(x+1)
x

(2x−1)2

x2

= lim
x→∞

1 + 2
x − 5

x2 + 1
x3(

x+1
x

) (
2x−1
x

)2 = lim
x→∞

1 + 2
x − 5

x2 + 1
x3(

1 + 1
x

) (
2− 1

x

)2 =
1 + 0− 0 + 0

(1 + 0)(2− 0)2
=

1

4
#

4.2 lim
x→3+

(
1

1 + x
+

4

x2 − 2x− 3

)

lim
x→3+

(
1

1 + x
+

4

x2 − 2x− 3

)
= lim

x→3+

(
1

x+ 1
+

4

(x+ 1)(x− 3)

)
= lim

x→3+

(
1(x− 3)

(x+ 1)(x− 3)
+

4

(x+ 1)(x− 3)

)
= lim

x→3+

x+ 1

(x+ 1)(x− 3)
= lim

x→3+

1

x− 3

เนืÉองจาก (1) lim
x→3+

(x− 3) = 0 และ (2) x− 3 > 0 เมืÉอ x > 3 ดงันั Êน

lim
x→3+

1

x− 3
= +∞ #

5. กําหนดให้ f(x) =


ax2 + 1 เมืÉอ x < 2

2x+ b เมืÉอ 2 ≤ x < 3

3x− 1 เมืÉอ x ≥ 3

ถ้าฟังก์ชนั f ตอ่เนืÉองทีÉบนชว่ง (0, 3) จงหาคา่ของ f(4a− b)

เนืÉองจาก f ตอ่เนืÉองบนชว่ง (0, 3) ดงันั Êน f ตอ่เนืÉองทีÉจดุ x = 2 จะได้วา่ lim
x→2−

f(x) = lim
x→2+

f(x) = f(2) แล้ว

lim
x→2−

f(x) = lim
x→2−

(ax2 + 1) = a(2)2 + 1 = 4a+ 1 และ lim
x→2+

f(x) = lim
x→2+

(2x+ b) = 2(2) + b = 4 + b

ดงันั Êน 4a+ 1 = 4 + b ทําให้ได้วา่ 4a− b = 3 จงึสรุปได้วา่
f(4a− b) = f(3) = 3(3)− 1 = 8 #

2



EXTRA กําหนดให้ y = f(x) เป็นฟังก์ชนัพหนุามกําลงัสองซึÉง

lim
x→1

f(x)

x− 1
= −1 และ f(2) = 0

จงหาคา่ของลมิิต lim
x→3

f(x)− f(3)

x− 3

วิธีทํา เนืÉองจาก lim
x→1

f(x)

x− 1
= 2 ดงันั Êน f(1) = 0 นั Êนคือฟังก์ชนั f มี 1 เป็นรากคําตอบ และมี 2 เป็นรากคําตอบของ f ด้วย

เพราะ f(2) = 0 เนืÉองจาก f เป็นฟังก์ชนัพหนุามกําลงัสอง จะได้วา่
f(x) = a(x− 1)(x− 2)

พิจารณา

−1 = lim
x→1

f(x)

x− 1
= lim

x→1

a(x− 1)(x− 2)

x− 1
= lim

x→1
a(x− 2) = −a

ดงันั Êน a = 1 ทําให้ได้วา่
f(x) = (x− 1)(x− 2) = x2 − 3x+ 2

แล้วคา่ลมิิตของ

lim
x→3

f(x)− f(3)

x− 3
= lim

x→3

(x2 − 3x+ 2)− ((3)2 − 3(3) + 2)

x− 3
= lim

x→3

(x2 − 3x+ 2)− 2

x− 3

= lim
x→3

x2 − 3x

x− 3
= lim

x→3

x(x− 3)

x− 3
= lim

x→3
x = 3 #

3



ANSWERS FOR QUIZ 2 : MED1402 CALCULUS FOR TEACHER I
TOPIC Derivative, Chain rule and Linear approximation
QUIZ TIME Fri 4 Mar 2016, 5th Week, Semester 2/2015
BY TEACHER Thanatyod Jampawai, Ph.D., Faculty of Education, Suan Sunandha Rajabhat University

1. จงหาอนพุนัธ์ของฟังก์ชนัตอ่ไปนี Ê
1.1 y = ex

2 sin 3x+ tanx sin2 x+ ln(secx)

dy

dx
= ex

2
(sin 3x)′ + (ex

2
)′ sin 3x+ (tanx)′ sin2 x+ tanx(sin2 x)′ +

1

secx(secx)′

= ex
2
3 cos 3x+ 2xex

2 sin 3x+ sec2 x sin2 x+ 2 sinx cosx tanx+
1

secx secx tanx

= ex
2
(3 cos 3x+ 2x sin 3x) + sin2 x(sec2 x+ 2) + tanx #

1.2 y = 2sinx + arctan(ex) + cos 2x
lnx +

√
1 + arcsinx

dy

dx
= 2sinx(sinx)′ ln 2 +

1

1 + (ex)2
(ex)′ +

lnx(cos 2x)′ − cos 2x(lnx)′

[lnx]2
+

1

2
(1 + arcsinx)−

1
2 (1 + arcsinx)′

= 2sinx cosx ln 2 +
ex

1 + e2x
+

−2 sin 2x lnx− 1
x cos 2x

ln2 x
+

1

2
√
1 + arcsinx

1√
1− x2

= 2sinx cosx ln 2 +
ex

1 + e2x
− 2x sin 2x lnx+ cos 2x

x ln2 x
+

1

2
√
1 + arcsinx

√
1− x2

#

2. จงหาอนพุนัธ์ของ y =

√
ex2 sin5 x

ln2 x(1+cosx)4
√√

x

(arctanx)4(1−lnx)3

ln y =
1

2

[
x2 + 5 ln(sinx) + 2 ln(lnx) + 4 ln(1 + cosx) + 1

4
lnx− 4 ln(arctanx)− 3 ln(1− lnx)

]
d ln y

dx
=

1

2

[
2x+ 5

cosx
sinx

+ 2
1

x lnx
+ 4

− sinx

1 + cosx +
1

4x
− 4

1

arctanx

1

(1 + x2)
− 3

1

1− lnx

(
−1

x

)]
1

y

dy

dx
=

1

2

[
2x+ 5 cotx+

2

x lnx
− 4 sinx

1 + cosx +
1

4x
− 4

(1 + x2) arctanx
+

3

x(1− lnx)

]
dy

dx
=

y

2

[
2x+ 5 cotx+

2

x lnx
− 4 sinx

1 + cosx +
1

4x
− 4

(1 + x2) arctanx
+

3

x(1− lnx)

]
#

3. จงหาสมการเส้นสมัผสัของกราฟ x2 + y2 = xexy + x cosxy + 1 ทีÉจดุ (0, 1)

(x2 + y2)′ = (xexy + x cosxy + 1)′

2x+ 2yy′ = x(exy)′ + (x)′exy + x(cosxy)′ + (x)′ cosxy
2x+ 2yy′ = xexy(xy′ + y) + exy + x(− sinxy)(xy′ + y) + cosxy

แทน x = 0 และ y = 1 เพืÉอหา y′ จะได้

0 + 2y′ = 0 + 1 + cos 0 ดงันั Êน y′ = 1

สมการเส้นสมการเส้นสมัผสัของกราฟนี ÊทีÉจดุ (0, 1) คือ y − 1 = 1(x− 0) หรือ y = x+ 1 #
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4. กําหนดให้ y = f(x−1
x+1) และ dy

dx = 1 เมืÉอ x = 1 จงหา f ′(0)

dy

dx
= f ′

(
x− 1

x+ 1

)
·
(
x− 1

x+ 1

)′

dy

dx
= f ′

(
x− 1

x+ 1

)
·
(
(x+ 1)(1)− (x− 1)(1)

(x+ 1)2

)
dy

dx
= f ′

(
x− 1

x+ 1

)
· 2

(x+ 1)2

แทน x = 1 จะได้

1 = f ′(0) · 2
4

ดงันั Êน f ′(0) = 2 #

5. จะประมาณคา่ของ 3
√
−7.999 โดยใช้คา่เชิงอนพุนัธ์

ให้ f(x) = 3
√
x และ x = −8, ∆x = 0.001 จากสตูรการประมาณคา่เชิงเส้น

f(x+∆x) ≈ f(x) + ∆xf ′(x) = 3
√
x+∆x · 1

3
x−

2
3

ทําให้ได้วา่
f(−7.999) = f(−8 + 0.001) ≈ f(−8) + (0.001)f ′(−8)

= 3
√
−8 + (0.001) · 1

3
(−8)−

2
3

= −1.9999167

ดงันั Êน 3
√
−7.999 ≈ −1.9999167 #

EXTRA ให้ f และ g เป็นฟังก์ชนัทีÉมีอนพุนัธ์ทีÉ x และ g(x) ̸= 0 จงแสดงวา่(
f

g

)′
(x) =

g(x)f ′(x)− f(x)g′(x)

[g(x)]2

บทพสูิจน์
(
f

g

)′
(x) = lim

h→0

f
g (x+ h)− f

g (x)

h
= lim

h→0

f(x+h)
g(x+h) −

f(x)
g(x)

h

= lim
h→0

f(x+h)
g(x+h) −

f(x)
g(x+h) +

f(x)
g(x+h) −

f(x)
g(x)

h

= lim
h→0

1
g(x+h) [f(x+ h)− f(x)] + f(x)

[
1

g(x+h) −
1

g(x)

]
h

= lim
h→0

g(x)
g(x)g(x+h) [f(x+ h)− f(x)]− f(x)

[
g(x+h)−g(x)
g(x+h)g(x)

]
h

= lim
h→0

g(x)
[
f(x+h)−f(x)

h

]
− f(x)

[
g(x+h)−g(x)

h

]
g(x)g(x+ h)

=
g(x)f ′(x)− f(x)g′(x)

[g(x)]2
�

5



ANSWERS FOR QUIZ 3 : MED1402 CALCULUS FOR TEACHER I
TOPIC Extreme values and Curve
QUIZ TIME Fri 11 Mar 2016, 6th Week, Semester 2/2015
BY TEACHER Thanatyod Jampawai, Ph.D., Faculty of Education, Suan Sunandha Rajabhat University

1. จงวิเคราะห์กราฟและร่างกราฟ y = x2

x−1 (5 คะแนน)

• โดเมนของ f คือ R− {1}
• จดุตดัแกน X คือ (0, 0)

• เส้นกํากบัแนวดิÉงคือ x = 1 เนืÉองจาก lim
x→1

x2

x−1 = ±∞

• จดัรูป y = x2

x−1 = x+ 1
x−1 ดงันั Êน

dy

dx
= 1− 1

(x− 1)2
=

x2 − 2x

(x− 1)2
=

x(x− 2)

(x− 1)2
= 0

ดงันั Êนจดุวิกฤตคือ x = 0, 2 ฟังก์ชนันี Êเป็นฟังก์ชนัเพิÉมบนชว่ง (−∞, 0)∪ (2,∞) และเป็นฟังก์ชนัลดบนช่วง (0, 1)∪ (1, 2)

• หาจดุเปลีÉยนเว้าจาก
d2y

dx2
=

2

(x− 1)3

ไมมี่จดุเปลีÉยนเว้า ฟังก์ชนันี Êมีความเว้าอยูบ่นบนชว่ง (1,∞) และมีความเว้าอยูล่า่งบนช่วง (−∞, 1)

0 1 2

f ′

f ′′

++ − −

++−−

X

Y

0 1 2 3 4 5 6 7

1

2

3

4

5

6

7

จดุ (0, 0) เป็นจดุสงูสดุสมัพทัธ์ และจดุ (2, 4) เป็นจดุตํÉาสดุสมัพทัธ์
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2. กําหนดให้ f(x) = xex จงตอบคําถามตอ่ไปนี Ê (3 คะแนน)

2.1 จงหาจดุวิกฤกต ชว่งเพิÉม และช่วงลด
2.2 จงหาจดุเปลีÉยนเว้า ชว่งเว้าบน ช่วงเว้าลา่ง
2.3 จงหาคา่สดุขีดโดยใช้การทดสอบอนพุนัธ์อนัอบัสอง (second derivative test)

พิจารณาอนพุนัธ์อนัอบัหนึÉง
f ′(x) = xex + ex = ex(x+ 1) = 0

จะได้ x = −1 เป็นจดุวิกฤต f เป็นฟังก์ชนัเพิÉมบนช่วง (−1,∞) และ f เป็นฟังก์ชนัเพิÉมบนชว่ง (−∞,−1) #
พิจารณาอนพุนัธ์อนัอบัสอง

f ′′(x) = xex + ex + ex = ex(x+ 2) = 0

จะได้ x = −2 เป็นจดุเปลีÉยนเว้า f เป็นฟังก์ชนัทีÉมีความเว้าอยู่บนบนชว่ง (−2,∞) และ f เป็นฟังก์ชนัทีÉมีความเว้าอยู่ลา่งบนชว่ง
(−∞,−2) #
ทดสอบอนพุนัธ์อนัอบัสองสําหรับจดุวิกฤต x = −1 จะได้ f ′′(−1) = e−1(−1 + 2) = e−1 > 0 ดงันั Êนจดุนี Êให้คา่ตํÉาสดุสมัพทัธ์
และมีคา่ตํÉาสดุเทา่กบั f(−1) = −1

e #

3. จงหาพื ÊนทีÉมากทีÉสดุของสามเหลีÉยมหน้าจัÉว ถ้าด้านทีÉเทา่กนัทั Êงสองด้านยาวเทา่กบั 9 ฟตุ (2 คะแนน)

h

9 9

2x

x

h =
√
81− x2

ให้ 2x เป็นความยาวด้านทีÉเหลือ และ A เป็นฟังก์ชนัพื ÊนทีÉ ดงันั Êน

A(x) =
1

2
(2x)(h) = x

√
81− x2

A′(x) = x
1

2
(81− x2)−

1
2 (−2x) +

√
81− x2 =

81− 3x2√
81− x2

ดงันั Êนจดุวิกฤตคือ x = −3
√
3 และ x = 3

√
3 เนืÉองจาก x เป็นความยาวของด้านสามเหลีÉยมดงันั Êน ใช้จดุวิกฤต x = 3

√
3 จาก

พิจารณาเครืÉองหมายของความชนัจะได้วา่จดุนี Êให้คา่สงูสดุ ดงันั Êน

A(3
√
3) = 3

√
3

√
81− (3

√
3)2 = 27

√
2

ดงันั Êนพื ÊนทีÉมากทีÉสดุของสามเหลีÉยมหน้าจัÉวทีÉมีด้านทีÉเทา่กนัทั Êงสองด้านยาวเทา่กบั 9 ฟตุเทา่กบั 27
√
2 ตารางฟตุ #
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ANSWERS FOR QUIZ 4 : MED1402 CALCULUS FOR TEACHER I
TOPIC Relative rate and l’Hospital’s law
QUIZ TIME Fri 18 Mar 2016, 7th Week, Semester 2/2015
BY TEACHER Thanatyod Jampawai, Ph.D., Faculty of Education, Suan Sunandha Rajabhat University

1. บนัไดยาว 5 ฟตุ วางพิงกําแพงไว้ ถ้าฐานบนัไดกําลงัเลืÉอนออกจากกําแพงด้วยอตัราเร็ว 0.2 ฟตุตอ่วินาที ขณะทีÉยอดอยู่สงูจากพื Êน 4
ฟตุ จงหา

5′

0.2 ft/s

x

y

θ

5′

0.2 ft/s

3′

4′

θ

1.1 จงหาวา่ปลายบนของบนัไดเลืÉอนลงด้วยอตัราเร็วเทา่ใด ( 2 คะแนน)
1.2 จงหาอตัราเร็วของมมุทีÉบนัไดทํากบัพื Êนดิน หรือ dθ

dt (2 คะแนน)

กําหนดให้ x เป็นระยะตามแนวราบ (ตามแกน X) เป็น + เเมืÉอเคลืÉอนทีÉไปทางขวา เป็น − เเมืÉอเคลืÉอนทีÉไปทางซ้าย
y เป็นระยะตามแนวดิÉง (ตามแกน Y) เป็น + เมืÉอเคลืÉอนทีÉขึ Êน เป็น − เเมืÉอเคลืÉอนทีÉลง
θ เป็นมมุของบนัไดกบัแนวราบ เป็น + เมืÉอเคลืÉอนทีÉตามเข็มนาฬิกา เป็น − เเมืÉอเคลืÉอนทีÉทวนเข็มนาฬิกา

จากโจทย์จะได้วา่ dx
dt = 0.2 ft/s และ

x2 + y2 = 52 และ tan θ =
y

x

จะได้วา่
d

dt
(x2 + y2) =

d

dt
(25)

2x
dx

dt
+ 2y

dy

dt
= 0

ขณะทีÉ y = 4 ft จะได้ x =
√
52 − 42 = 3 ft ดงันั Êน 2(3)(0.2) + 2(4)dydt = 0 นั Êนคือ dy

dt = − 3
20 ft/s

ขณะทีÉปลายอยูส่งูจากพื Êน 4 ฟตุเทา่กบั ปลายบนของบนัไดเลืÉอนลงด้วยอตัราเร็วเทา่กบั 3
20 ฟตุตอ่วินาที #

จากสมการ tan θ = y
x จดัรูปจะได้ x tan θ = y แล้ว

d

dt
(x tan θ) =

d

dt
(y)

x sec2 θdθ
dt

+ tan θ
dx

dt
=

dy

dt

ขณะทีÉ y = 4 ft จะได้ x = 3 ft และ tan θ = 4
3 ทําให้ได้วา่ sec2 θ = 1 + tan2 θ = 1 + 16

9 = 25
9 แล้ว

5(
25

9
)
dθ

dt
+

3

4
(0.2) = − 3

20
dθ

dt
= − 27

1250

ขณะทีÉปลายอยูส่งูจากพื Êน 4 ฟตุเทา่กบั มมุทีÉบนัไดทํากบัพื Êนดินลดลงด้วยอตัราเร็วเทา่กบั 27
1250 เรเดียนตอ่วินาที #
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2. จงหาลมิิตตอ่ไปนี Ê (ข้อละ 2 คะแนน)

2.1 lim
x→0

x sinx+ x2 + ln(2 + x)

ex + x2 − cosx

lim
x→0

x sinx+ x2 + ln(2 + x)

ex + x2 − cosx = lim
x→0

sinx+ x cosx+ 2x+ 1
2+x

ex + 2x+ sinx
(I.F.

0

0
, l’Hospital’s law )

=
1

2
#

2.2 lim
x→∞

x(e
1
x − 1)

lim
x→∞

x(e
1
x − 1) = lim

x→∞

e
1
x − 1
1
x

(I.F.∞ · 0 จดัรูป I.F.
0

0
)

= lim
x→∞

e
1
x (− 1

x2 )

− 1
x2

( l’Hospital’s law )

= lim
x→∞

e
1
x ( จดัรูป )

= 1 #

3. จงหาลมิิตของ lim
x→0

(tanx)sinx (2 คะแนน)

ให้ y = (tanx)sinx แล้ว ln y = sinx ln(tanx)

lim
x→0

ln y = lim
x→0

sinx ln(tanx) (I.F.0 · ∞)

ln
(

lim
x→0

y
)
= lim

x→0

ln(tanx)

cscx (I.F.
∞
∞

)

ln
(

lim
x→0

y
)
= lim

x→0

1
tanx sec2 x
− cscx cotx ( l’Hospital’s law )

= lim
x→0

sinx sec2 x
− tanx cotx

= lim
x→0

− sinx sec2 x = 0

lim
x→0

y = e0

lim
x→0

(tanx)sinx = 1 #
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ANSWERS FOR QUIZ 5 : MED1402 CALCULUS FOR TEACHER I
TOPIC Definite and Indefinite inetegral
QUIZ TIME Fri 1 Apr 2016, 9th Week, Semester 2/2015
BY TEACHER Thanatyod Jampawai, Ph.D., Faculty of Education, Suan Sunandha Rajabhat University

1. จงหาอินทริกรัลไมจํ่ากดัเขตตอ่ไปนี Ê

1.1
∫ (

x3 + ex − cosx+ 2x +
2

x
− 1√

x

)
dx =

x4

4
+ ex − sinx+

2x

ln 2
− 2

√
x+ c #

1.2
∫

(x+ 1)2√
x

dx =

∫
x2 + 2x+ 1

x
1
2

dx =

∫ (
x

3
2 + 2x

1
2 + x−

1
2

)
dx =

2

5
x

5
2 +

4

3
x

3
2 + 2x

1
2 + c

2. จงหาอินทริกรัลของ
∫ sin(e−x)

ex
dx

ให้ u = e−x ดงันั Êน du = −e−xdx แล้ว∫ sin(e−x)

ex
dx =

∫ sinu

ex
exdu =

∫
sinu du

= − cosu+ c = − cos(e−x) + c #

3. จงหาคา่ของ
∫ 5

2

x+ 1√
x− 1

dx

ให้ u = x− 1 ดงันั Êน du = dx แล้ว∫
x+ 1√
x− 1

dx =

∫
u+ 2√

u
du =

∫ (
u

1
2 + 2u−

1
2

)
du =

2

3
u

3
2 + 4u

1
2 + c

=
2

3
(x− 1)

3
2 + 4(x− 1)

1
2 + c∫ 5

2

x+ 1√
x− 1

dx =

[
2

3
(x− 1)

3
2 + 4(x− 1)

1
2

]5
1

=

[
2

3
(4)

3
2 + 4(4)

1
2

]
−

[
2

3
+ 4

]
=

28

3
#

4. กําหนดให้ f(x) = x3 บน [0, 1] และ P = {0, 0.1, 0.5, 0.6, 1} จงหา
4.1 L(P, f)

L(P, f) = f(0)[0.1− 0] + f(0.1)[0.5− 0.1] + f(0.5)[0.6− 0.5] + f(0.6)[1− 0.6]

= 03(0.1) + (0.1)3(0.4) + (0.5)3(0.1) + (0.6)3(0.4)

= 0 + 0.004 + 0.0125 + 0.0864

= 0.0993 #

4.2 U(P, f)

U(P, f) = f(0.1)[0.1− 0] + f(0.5)[0.5− 0.1] + f(0.6)[0.6− 0.5] + f(1)[1− 0.6]

= (0.1)3(0.1) + (0.5)3(0.4) + (0.6)3(0.1) + (1)3(0.4)

= 0.0001 + 0.0300 + 0.2160 + 0.4000

= 0.4517 #

5. จงหาอนพุนัธ์ของ

5.1 d

dx

∫ x

0

arctan t

1 + t2
dt =

arctanx

1 + x2

5.2 d

dx

∫ x2

1
x

√
sin t dt =

d

dx

[
−
∫ 1

x

1

√
sin t dt+

∫ x2

1

√
sin t dt

]
=

1

x2

√
sin 1

x
+ 2x

√
sinx2 #
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ANSWERS FOR QUIZ 6 : MED1402 CALCULUS FOR TEACHER I
TOPIC Integration techniques
QUIZ TIME Fri 22 Apr 2016, 11th Week, Semester 2/2015
BY TEACHER Thanatyod Jampawai, Ph.D., Faculty of Education, Suan Sunandha Rajabhat University
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