
เฉลย Assignment 6
MAC1303 แคลคูลัส ๒

หัวขอ เสนตรงและระนาบในปริภูมิสามมิติ สัปดาหที่ 6 คะแนน 10 คะแนน
ผูสอน ผศ.ดร.ธนัชยศ จำปาหวาย สาขาวิชาคณิตศาสตร คณะครุศาสตร มหาวิทยาลัยราชภัฏสวนสุนันทา

1. จงหาสมการเสนตรงที่ผานจุดกำเนิด ซึ่งตัดและตั้งฉากกับเสนตรง x =
4− y

2
= z − 2

แนวคำตอบ ให B = (0, 0, 0) จะไดวา P0 = (0, 4, 2) และ A⃗ = ⟨1,−2, 1⟩ แลว −−→
P0B = ⟨0,−4,−2⟩ ดังนั้น

M⃗ = P⃗0 +

−−→
P0B · A⃗
∥A⃗∥2

A⃗

= ⟨0, 4, 2⟩+ ⟨0,−4,−2⟩ · ⟨1,−2, 1⟩
1 + 4 + 1

⟨1,−2, 1⟩

= ⟨0, 4, 2⟩+ 0 + 8− 2

6
⟨1,−2, 1⟩

= ⟨0, 4, 2⟩+ ⟨1,−2, 1⟩
= ⟨1, 2, 3⟩

ดังนั้น (1, 2, 3) เปนจุดเชิงตั้งฉาก นั่นคือเสนตรงที่ตองการตองผานจุด B และ M นั่นคือมีเวกเตอรแสดงทิศทางเปน

A⃗ =
−−→
BM = ⟨1, 2, 3⟩

ดังนั้นสมการเสนตรงคือ x =
y

2
=

z

3
#

2. จงหาสมการเสนตรงที่ผานจุด (1, 2,−1) และจุดตัดของเสนตรง

L1 : x− 1 =
y − 1

2
= z และ L2 :

x

3
=

y − 3

2
= z − 1

แนวคำตอบ ให A = (1, 2,−1) หาจุดตัดเสนตรง L1 และ L2 พิจารณา

x− 1 = z จาก L1

x = 3(z − 1) = 3z − 3 จาก L2

∴ (3z − 3)− 1 = z

2z = 4 ∴ z = 2, x = 3

จาก L1 จะได y − 1 = 2z = 2(2) ดังนั้น y = 5 นั้น B(3, 5, 2) เปนจุดตัดของ L1 และ L2

สมการเสนตรงที่ตองการมีเวกเตอรแสดงทิศทางคือ

A⃗ =
−→
AB = ⟨2, 3, 3⟩

ดังนั้นสมการเสนตรงคือ x− 1

2
=

y − 2

3
=

z + 1

3
#

1



3. จงหาพิกัดบนเสนตรง L ที่อยูใกลจุดกำเนิดมากที่สุด เมื่อ L :


x = 3 + 2t

y = 1 + t

z = 1 + 2t

แนวคำตอบ จะไดวา P0 = (3, 1, 1), B = (0, 0, 0) และ A⃗ = ⟨2, 1, 2⟩ แลว −−→
P0B = ⟨−3,−1,−1⟩ ดังนั้น

M⃗ = P⃗0 +

−−→
P0B · A⃗
∥A⃗∥2

A⃗

= ⟨3, 1, 1⟩+ ⟨−3,−1,−1⟩ · ⟨2, 1, 2⟩
4 + 1 + 4

⟨2, 1, 2⟩

= ⟨3, 1, 1⟩+ −6− 1− 2

9
⟨2, 1, 2⟩

= ⟨3, 1, 1⟩ − ⟨2, 1, 2⟩
= ⟨1, 0,−1⟩

ดังนั้น (1, 0,−1) เปนจุดบนเสนตรง L ที่อยูใกลจุดกำเนิดมากที่สุด #

4. ให A(−2, 3, k) เปนจุดบนระนาบ M : 3x− 2y + 4z = 12 จงหาสมการเสนตรงที่ผานจุด A

และตั้งฉากกับระนาบ M

แนวคำตอบ เนื่องจาก A(−2, 3, k) เปนจุดบนระนาบ M : 3x− 2y + 4z = 12 จะไดวา

3(−2)− 2(3) + 4k = 12

−12 + 4k = 12

4k = 24

k = 6

ดังนั้นเสนตรงนี้ผานจุด A(−2, 3, 6) และมีทิศเดียวกับเวกเตอรแนวฉากของระนาบ นั่นคือ A⃗ = ⟨3,−2, 4⟩
จะไดสมการเสนตรงเปน 

x = −2 + 3t

y = 3− 2t

z = 6 + 4t

#

5. จงหาจุดบนระนาบ x− 2y + 3z = 4 ที่อยูใกลที่สุดกับจุด (2, 3,−2)

แนวคำตอบ ให L เปนเสนที่ผานจุด (2, 3,−2) และตัดตั้งฉากกับระนาบ M : x− 2y + 3z = 4

ดังนั้นมีเวกเตอรแสดงทิศทางคือเวกเตอรแนวฉากของระนาบ M นั่นคือ A⃗ = ⟨1,−2, 3⟩ จะไดสมการเวนตรง L เปน
x = 2 + t

y = 3− 2t

z = −2 + 3t

จะไดวาจุดบนระนาบ M ที่อยูใกลที่สุดกับจุด (2, 3,−2) คือจุดตัดของเสนตรง L กับระนาบ M หาไดจาก

x− 2y + 3z = 4

(2 + t)− 2(3− 2t) + 3(−2 + 3t) = 4

2 + t− 6 + 4t− 6 + 9t = 4

14t = 14

t = 1

แทน t = 1 ในสมการเสนตรง L จะได (3, 1, 1) #

2



6. จงหาสมการเสนตรงที่เกิดจากการตัดกันของระนาบ x+ y + z = 1 และ 2x− y + z = 3

แนวคำตอบ เลือก x = 0 จะไดวา

y + z = 1

−y + z = 3

2z = 4 ∴ z = 2, y = −1

ดังนั้น (0,−1, 2) เปนจุดบนระนาบทั้งสอง
เวกเตอรแนวฉากของ x+ y + z = 1 และ 2x− y + z = 3 คือ N⃗1 = ⟨1, 1, 1⟩ และ N⃗2 = ⟨2,−1, 1⟩ ตามลำดับ
ดังนั้น N⃗1 × N⃗2 เปนเวกเตอรแสดงทิศทางของเสนตรงนี้ นั่นคือ

A⃗ = N⃗1 × N⃗2 =

∣∣∣∣∣∣
i⃗ i⃗ i⃗
1 1 1
2 −1 1

∣∣∣∣∣∣ = i⃗

∣∣∣∣ 1 1
−1 1

∣∣∣∣− j⃗

∣∣∣∣1 1
2 1

∣∣∣∣+ k⃗

∣∣∣∣1 1
2 −1

∣∣∣∣
= ⟨2, 1,−3⟩

ดังนั้นสมการของเสนตรงนี้คือ x

2
= y + 1 =

2− z

3
#

7. จงหาสมการของระนาบที่ผานจุด (1, 2, 3), (2, 0, 1) และตั้งฉากกับระนาบ x+ y − z = 1

แนวคำตอบ ให A = (1, 2, 3), B = (2, 0, 1) จะได −→AB = ⟨1,−2,−2⟩
และเวกเตอรแนวฉากของระนาบ x+ y − z = 1 คือ N⃗ = ⟨1, 1,−1⟩
จะไดวา N⃗ ×

−→
AB เปนเวกเตอรแนวฉากของระนาบนี้ นั่นคือ

N⃗ ×−→
AB =

∣∣∣∣∣∣
i⃗ i⃗ i⃗
1 1 −1
1 −2 −2

∣∣∣∣∣∣ = i⃗

∣∣∣∣ 1 −1
−2 −2

∣∣∣∣− j⃗

∣∣∣∣1 −1
1 −2

∣∣∣∣+ k⃗

∣∣∣∣1 1
1 −2

∣∣∣∣
= ⟨−4, 1,−3⟩

ดังนั้นสมการระนาบคือ

−4(x− 2) + 1(y − 0)− 3(z − 1) = 0

−4x+ 8 + y − 3z + 3 = 0

4x− y + 3z = 11 #

8. จงหาสมการระนาบที่ผานเสนตรง x = y = z และเสนตรง x− 1

2
=

y

3
=

z + 1

4

แนวคำตอบ จะไดวา A⃗1 = ⟨1, 1, 1⟩ และ A⃗2 = ⟨2, 3, 4⟩ เนื่องจากเสนตรงทั้งสองอยูบนระนาบ จะไดวา A⃗1 และ A⃗2

ตั้งฉากกับเวกเตอรแนวฉากของระนาบ ดังนั้น

N⃗ = A⃗1 × A⃗2 =

∣∣∣∣∣∣
i⃗ i⃗ i⃗
1 1 1
2 3 4

∣∣∣∣∣∣ = i⃗

∣∣∣∣1 1
3 4

∣∣∣∣− j⃗

∣∣∣∣1 1
2 4

∣∣∣∣+ k⃗

∣∣∣∣1 1
2 3

∣∣∣∣
= ⟨1,−2, 1⟩

เลือกจุดผานบนเสนตรง x = y = z คือจุด (0, 0, 0) ดังนั้น สมการระนาบคือ

1(x− 0)− 2(y − 0) + 1(z − 0) = 0

x− 2y + z = 0 #

3


